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P R iE F A T I O. 




0<5triria feftioriurri coni, 
quam explicare aggre- 
diof iri praferitia i mi- 
rurri iri modurri corifert 
ad Mathefim * & l>hy- 
ficam excolefidam . Ef farie iririu- 
fnera funt probleniata plana ihde- 
tefmihata , (px foiWones admif- 
tunt numerof infinitas , & infiriita 
fdventia habertt puridaj locus au- 
tem & fedes puficltorurri omnium „ 
qux fuisfaciufit quasltioni , quafido- 
que eft lifiea recla s aut circuJi cir^ 
cumfefentia , quafidoque vero eft 
una e conkis feclionrbus , & ideo 
qui igftorat eafum fymptomata prirt- 
cipalia, tentabic fwu%a horuro pfo^ 

A i ble- 



IV P R £ F A T I o; 

blematum folutionem . Quin etiam 
determinata problemata ficpe occur- 
runt, qax idcirco folida nuncupan- 
tur , quod eorum folutio perfici 

Erorfus nequeat , nifi dux curvx ad- 
ibeantur , oitx a fe&ione coni , 
qui eft unum ex folidis geometri- 
cis. Ejufmodi eft problema de du- 
plicando cubo, & illud quoque de 
trife&ione cujufcunque anguli re&i- 
linei j quapropter vanos conatus 
edit, qui utriufque problematis fo- 
Iutionem linea re&a folum, & cir- 
culo inveftigat. 

Nedum cognitio fedionum coni 
cft Mathefi admodum neceffaria , 
fed etiam Phyfica: opportuna . Et 
quidem fi pila in medio non refi- 
ftenti manu , balifta , aut etiam tor- 
mento bellico projiciatur, ejufdem 
femita erit ParaboU, qux prima eft 
ex conicis fe&ionibus. Conftat pa- 
nter ex Nevvtoni hypothefi gravi- 
tatis, quam accuratiores Philofophi 
ample&untur , circa Solem Planetas 
/Ingulos fic rotari , ut orbitae illo- 
rum totidem fint Bllipfes , fixo ma- 
^nente Sole in uno , communique 

earum 
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PrAFATIO. V 

earnm foco; idem fimiliter deCo- 
metis ^efpe&u Solis y deqtie Secuiv 
dariis Planetis relate ad fuos Prima- 
rios eft dicendum. Denique in fo- 
laribus Horologiis umbra ftyli gno- 
monici fa^pe folet in illo , cui infi- 
jftit, plano HyperboUm defignare, &c 
ex hyperbola revoluta circa ejus 
axem , plerumque fpecula efForman- 
tur, qux reddunt obje&i imaginem 
viciniorem. Ex qpo colligi poteft, 
abfque do&rina fe&ionum coni 
omnem aditum intercludi juvenibus 
ftudiofis ad Aftronomiam , Mecha- 
liicamr , Opticam r & Gnomonicam 
addifcendam. * "> 

: Cum \&o h#c tam utilis Scien- 
tia fe&ionum coni in Apollonii Per- 
gxi libris nimis prolixa methodo fit 
expofita , arbitrati funt aliqui Re- 
centiores ftudiofis adolefcentibus rem 
gratifTimam fe fa&uros, fi retento 
more Antiquorum , compendiofius 
illam traderent , inter quos eminet 
celeberrimus D. Guido Grandus , a 
quo confcripta fuit Synopfis fe&io- 
num coni , pluries typis edita , & 
a me quondam cdfnmentariis illu- 

A 3 ftrata. 
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ftrata , Quia tamen & hxc fynq- 
pfis , quam per plures annos in pri- 



f>u$ meis paullo obfcurior, & diffi- 
cilior videbatur , ideo me putavi 
ftudiofis adolefcentibus profuturum, 
fi prarcipuas proprietates feftionum 
coni , & eas prefertim qua: in Phy- 
Jico-Mathematicis difciplinis pluri- 
mum ufum habent, altera > eaque 
clariori methodo demonftrarem. 

Initio ergo Veteres imitatus, ex- 
pofui omnes modos fecandi conum , 
ex quibus curvas oriuntur in ipfa 
conica fuperficie , & fubinde indi- 
catis praxipuis chara&eribus , unde 
wna ab altera fecernatur , illas in 
plano poftea defignavi i adolefcen- 
tes fiquidem hac ratione clariorem 
^cquirent ideam omnium fedtionum 
coni , quam fi cum Hqfpitalio , 
Simfon , & aliis Geometris recen- 
tioribtis illas ab initio hujus tradta- 
tus inftrumentis mechanicis defcri- 
pfiflem, In detegendis diametris fe- 
cundariis fecutus fum methoduni 
Simfonianam , quas quamvis lon- 
§ior ill^ iit , quam Grandus adhi- 
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Prafatio. vii 

bet in Synopfi , magis perfpicua ta- 
men eft , & juventuti erudiendas ao 
commodata. Do&rina focorum EI- 
lipfeos & Hyperbolac , q\ix apud 
alios AuSores folet effe difficilis 
& obfcura , in hoc tra&atu eft fa- 
cilis, &c perfpicua; nam tria Lem- 
mata geometrica , qux theorematibus 
ad focos fpedtantibus prjemictuntur, 
plurimam Iucem ferunt ad ea bre- 
vius, & clarius demonftranda. 

Ut menftirarem fpatia curvili- 
nea a fe&ionibus conicis compre- 
henfa, f&tius exiftimavi , fi indivi- 
fibilium methodo Cavalerii , utpote 
parum tut# , infinite parvorum al- 
teram fuftituerem j ita enim Syn- 
thefim adhibendo , non folum fa- 
cile adinveni Parabolx quadratu- 
ram , fed & preterea demonftravi 
EUipfeos quadraturam ab illa circu- 
li , & quadraturam HyperboLe a 
re&ificatione Parabolae dependere, 
Quofdam pariter ufus phyficos , Ty- 
ronum captui magis accommodatos , 
huc illuc inferui in hoc tradtatu, 
ut inde difcant , quam uberes fru- 
dns ex hac dodtrina fint in pofte- 

A 4 riun 
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rum percepturi . Denique nequid fo- 
ret, quod Tyronibus moram face- 
ret in his fedtionibus conicis per- 
currendis , indicare non pratermifi 
propofitiones omnes Euclidis , ex 
Geometria Tacqueti fumptas , qui- 
bus innixa eft hujus tra&atus qux- 
libet demonftratio. Unde illud me 
arbitror confecutum , ut quicunque 
in Geometria fatis peritus , ad hxc 
elementa animum applicuerit , ea 
per fe ipfe fine du&ore ulio admo- 
dum facile affequatur. 
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CAPUT PRIMUM. 

' De genefi SeUionum ceni . ' . ' 
DEFINITIO PRIMA. 

I per aliquod punftum A extra Tab. h 
* planum circuli DEB tradufta *■ 
fit re<fta FB , qu* pun&o A 
mancnte fixo, -circa peripheriam 
5 circuli convertatur , perpetuo il- 

_ J lam radens , donec m eum re* 

deat fitum, ex quo ir.overi cceperat; utraque fu- 
perficies ex hoc line* motu genita, atque hinc • 
inde a pun&o A conftituta, Conica appellatur. 
Solida vero AD E B , A FOL his fuperficiebus 
& circulis DEB, FOL intercepta, vccantur 
Coni , quorum Bafes funt iidcm circuli , Ver- 
tex autem eft pun&um fixum A. 

COROLLAKIXTM I. 

Igitur rcfta AE, quxjungit verticemconi A 
cum aliquo punfto E circumferentias bafeos 
DEB, jacet in conica fuperficie. Etenim dum 

A B 
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io De Sectionibus 

'AB rotando impingit in pun<aum E, dcbec 
congruerc cum AE. Eft vero AB in fuperficie 
conica quara producit > ergo & A E in eadcra 
jacere debet. 

CoROLLARIUM II. 

Etiain re&a AH, qu* jungic verticem coni 
A cum aliquo fuperficici conicx pun&o H, /a- 
cet inconica fupcrficie. Quippecum re&a AB, 
quae rotatione iua gignit coni integram fupcrfi- 
cicm , tranfeat pcr quodlibet ejus pun&um , 
ttanfibit quoque per pun&unrH , pcoindeqafr 
coincidet cum AH> ergo haec quoque erit in 
conica fuperficic , ideoque produ#a> » attingec 
bajim in pundto E. 

CoROLLARItfM III- 

At fi H I , quae non tranfit per verticem co- 
ni A, jungat duo pun&a qiuelib*t H & I ejuf- 
dem conici fuperficici, # tota debebit cadcre in- 
tra conum . Quippe fi jun&is A H • A I , qux 
( s ) perulterius ptoduCtr attingcnt {a) bafira in E 
cor.i.de- ^ £, agatur EB, hxc intra circulum tota {b) 
iVrfttCadeti crgo etiam triaagulum EAB quod tran- 
1**1.1.*. fit per EB, fecatque propterea bafim coni, nc- 
ceflario immergitur intra conum . Sed re&a H I 
U) rer qux fccat binas AE, AB, pofitas in plano (c) 
pr.2.i fi. trianguli EAB, eft in trianguli ejufdem (d) 

wrfJa pi ano * cr 6° & *P& immergitur intu cooura. 
V Omihitio IL, 

Tai. I. Re£ta A C > quae jungit verticem coni A cura 
pentro bafis, dicitur Axis coni. Quando axis 
eft re&us ad planum bafis , conus vocatur Re- 
ilus % quando autem cft obliquus ad planum 
bafis, conus SaAUrms dicitur. 



• * 
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PropoSitioI. 

§i conus fecetur plano, quod per verticem ejus 
tranfit, inde genita fe&io, crit trian- 
gulum rc£tilineuhi . 

COnus ADEB fecctur plano traduclo per Tab . j f 
verticem ejus A , & per duo pun&a qua> jy/j. z P 
libet D & E circumfercntis bafcos DEB. 
Cum tria puncta A, D, E fmt pofita (*) in («) p» 
fccante piano, utique fi jungantur rc&e A D , 
AE, jacebunt ipfe in illo pjano. Atqui funt 
quoquc (b) in conica fupcrficie * igitur amb* (i) r 
emnt communcs fediones fecantis plani , &££' I , ; d 
conics fuperficiei , atque adco planum quod 
pcr verticem fecat conum , in hujus emcit fu- 
perficie duas re<3as AD, AE. Atqui idem pla- 
num efficit quoque in plano bafis re#am (c) (•> per 
pE, qu* communis eft feftto utriufquc \ t$.V* 
rur fe&io coniea inde orta erit triangulum rc- 
#iiineum D AE. 

COROLLARIUM. 

Quia planum per axcm A C # tradudhim , 
tranfit quoque per vcrticem coni A, 6c per 
centi um baleos DEB, utique fi conus fccetur 
plano per axem dudfco , fe£tio inde orta 
erit ( d ) triangulum redtilineum D A B , cujus J£) V* 
Ms DB eft diamcter circuli DEB . 

SCHOLION. 

Quoniam in cono recio ADEB axis ACTab. I. 
cft (f ) rcdtus ad planum bafis , quarvis feftio ^ 
triangularis per axem fada, erit (/) redla ad dc l f .i.f 
planum bafis . Secus autem accidit in fcajeno (/) p« 
ADFB , cujus fola feftio DAB quae tranfit pmM.i* 
per axem AC, & altitudinem coni AE,Tab.i. 
eft (g ) reda ad planum bafis aliae autem fc- *£• *' er 
diones hinc indq fa&x , vcluti F A H , etiamfi caiK i cm . 

tran- 



12 De Sectionibus 

tranfeant per axem AC> funt obliqux tarnerc 
ad planum bafis. * 

* * i • 

PROPOSITIO IL 

r I 

Tab. I. Si "conus A D E B fccernr plano parallelo ad 
Tig. h ejus bafim, fectio inde genita HIG> 

circulus erit . 

DXJ&o axe AC qui fccantl plano occurrac 
in pundo L, per ipfum fecetur conus (a) 
«•r.pr.i. pJano rrian^uli DAB, quod cum planis paral- 
lelis HIG> DEB facict fcftioncs HG, D B 
(^)permuruo (b) parallelas . Sumpto deinde aliquo 
yr.i6.Lii* pun&o I in fedHonis perimetro HIG> & jun- 
(Operfta AI quas produ&a (c ) attinget bafim in E, 
a * pr ' jungantur I L , EC> qux cum^fint coraniunes 
fe&iones plani tiianguli E A C cum planis pa- 
( d) pcr rallelis H I G , D E B , crunt ( d ) quoque mu- 
pr.i^.l.it. mo p ara Hclar . Ob parallclas ergo IL , EC, 

coVi E cft ( f ) EC ad IL > ut C A ad AL. Sed pro- 
4?lV. pter parallelas HL, DC, criam DC eO: ad 

(/) i* r HL> ut GA ad AL> crgo EC crit (f) ad 
** 1, ' I *IL > ucDC ad HL. Eft vero EC ipfi DC 
cequalis , cum ambx fint radii circuli D E B t 

(j)percrgo & IL (i) aequabitur ipfi HL. Simili 
pr.14.1.5. moc j 0 0 ft clK |a m> cidem HL sequari quamlibet 

aliam rc&am , qux jungit aliud quodvis pun- 
clum perimetri HIG cum pun&o L, ergo harc 
fc&io crit circulus , habcns pro ccntro L> 8c 
pro diamerro ipfam H G . 

ScffOLIOH* 

Hic modus fecandi conum , circulum gi- 
gncns, aeque cono re&o convenit ac fcaleno, 
fed alia criam in fcaleno fieri poteft fe&io cir- 
culum gcnerans, quam prfcmiffo fequenri lem- 
marc exponcmus, 
» • * • » • 

LlM- 
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, - • ' L E M M A . 

Si in figura aliqua ADC quadratum cujus- Tab. L 
libet re&ae DF perpendtcularher du£te ad po Fi&* f. 
fitionc datam A C , femper fic arqualc rcdkan- 
gulo AFC; figura eadcm ADC circulus crit , 
cujus diamcter cft AC « 

Bifariam ' fe&a AC in E, &• junda ED, 
erit AE quadratura aequale (a) quadrato FE (*) per 
una cum re&angulo AFC Atqui FD quadra- 
tum (b) aequatur re&angulo AFC, crgo & (') P« 
AE quadrarum aequale erit duobus quadratis *\ 
fimul FE, FD> five uni (c) quadrato DE, (e) p« 
unde AE sequabitur ipfi DE. Paii modo con- P*'47-w« 
ftabit , ipfi DE aequari quamlibet aliam re- 
iStam , du&am cx quovis altero pun&o curvas 
ad pun&um E figura itaque A D C circulus 
erit, cujus diametcr cft AC. 



Propositio III. 



i 

Si conus fcalenus ABEC fectus per axem Tab. I. 

. rriangulo BAC redto ad planum circuli 
BEC, rurfus fecetur altero plano ad rc&os 
angulos ipfi B A C , quod ex partc A abfcin- 
dat triangulum GAK fimile alteri BAC 
fed pofitum fubcontrarie , ut nempc angulus 
AGK acqualis fit altcri ACB> fe&io inde 
genita GHK circulus erit . v 

1N plano bafeos BEC agatur EI ipfi BC 
normalis , & fumpto quolibet pun&o H in 
perimctro fe&ionis, demittatur ex illo ad G K 
pcipendicularis HF. Quia triangulum BAC 
eft (d) rc£fcum plano circuli BEC, viciflim (d) pcr 
hoc quoquc erit rc&um plano trianguli B AC, h XP- 
idcoque EI quae normalis (e ) eft ad BC cora- CO p« 
muncm illorum interfe&ioncm , etiam reda conftr ' 
erir (/) ad pknuro tfianguli B AC Sed quia ifiv* 
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^)pcrp]anum pariter GHK cft (*■) redhim piaricl 
trianguli BAC> unque HF qux normalis 

(0) po-cft (b) ad GK cx>mmuncra illorum interfectid- 
conftr. nem, etiarp erit (c) rect* ad planum triangii- 
j&li*? t li BAC 5 igitur parallcl* (d) errinf El, 

C<<) perHFj utidc pzr pihichim f tradu&a DO patak 
pr.tf. i.n^ lela ipfi 6C* binae DF* FH reqitidiftabunt 
binis BIj IE, & planum tranfieris pef prio- 
CO pcrres^ crit (e) parallelum plario bafeos BEC 
j»r.ij.l.n. tranftunti per pofteriores, ideoque fe&io DHO 
(f) p« circulus (/) erit* cujus diamcter eft DO. Jami 
veroobpafallelas DO, BC, angulus A O D aut 

(1 ) v# K O F aequatur (g ) angulo A C B 5 ergb cum 
< *) pcr nngu i us a G K vel D GF fit quoque ( h ) *qua- 

Jv 4 Yis angulo ACB> etiam angulus DGF aequa- 

C O P* bitur K O F - Verum angulus DFG aequatur ( f > 



pr- altcri DFO. Sed quia eft HF redta ad pla- 
C>»)pernum trtanguli (m) BAC* etiarri norrriaKs (n) 
d^monftr. cl .; r jpf IS GK, ductis in illb plarioy cr- 

def.*.i.u! £o *n circulo DHO erit HF quadratuffl aequa- 
(OperV(*} reclanguld DFO aut fibi acquali alteri 
cor. i. pr. g F K i unde^rireujus quoquC erit (p ) feetitf 

17. 1. 6. jj tr 

C/») Fer -vrrlK.- 
jwmm.huj. S C H O L f O H. 

Circulares fe&iones coni quas hacieriu* ex- 
pofuimusy folent produci a plano non per ver- 
ticeni tranfcurite i & numquam cum planb ba- 
feos corivcriierite . Caetcrtim quando plariunt 
quod nori traftfit per corii Vefticerrt > fecat ba«« 
fim , tunc gi^nit fe&iones alias cfurviliriEcas irt 
prcefen-ria in&caridas . Secetur prinib corius 
t At4 t ABMD per axcm triarigulo BAD, & duc^a 
fh< 7. inp hujiis plario quilibet rcela NKy qiiae bCCUr- 
8,0. rat illius bafi B D iri K, agatur ex K re€la 
KM f Cid«w BD rioiRialis. Desique tfirfus? 

Comis 
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cpnus fccet«r altero plano tranfeunte pcr binas 
re£hs NK, KM, <iuod cum cjus bafi conve- 
nkr in tecte M G . JPro rriplici pofirione cjuf- 
demredte NK rcfpe&u lareram A B > ADtrian- 
guli BAD, rres curvilineae ftmr fe&ion^sconi * 

Definitio III. 

Si re<5ba NK fir parallela lareri utu AB Tab. L 
trianguli B AD j runc fcdlo e-nica MNG Pa- *X* 7- 
raboU appellarur* 

DeFimitio IV. 

At fi N K occurrat lareri uni A D rrianguli Tab. I- 
B A D infta vctticcm A in N 5 conveniar vero 
in Q^cum latere alio A B fupra eundem verri- 
ccm A runc fe<5Ko M N G HygerfoU dici fo- 
let , & rc&a N Q^ utroque latcre intercepta > 
vocarur Tranfverfnm latus . 

CoROLLARIUM. 

Sicuri ipfa N K verfus N produ&a , occurrit 
tnpunfto Q^cono oppofito Admb, ita fi pla- 
num tranfiens per re&as NK> KM, producc- 
rerur parirer verfus N > cum cono oppofito con» 
venircr ad pundhim Qj gigneretque in illo fe* 
«ftioncm alreram m Qe , fimilem alrcri MNG, 
cujos Oppofita dici folet, 

Definitio V. 

Si denique re&a N K occurrat utriqtle larcri I* 
ADj AB rrianguli BAD infra v$rriccm coni &t*9* 
A » velur in N & Qj runC fedio M NG £/- 
lipfis vocari folet, Cujus Latus tranfverfum eft 
reda N Q, utroque larere inrercepra - Necefle 
cft autcm , ut hfcc ie&io nec parallcla fit bafi 
coni, nec fubconrrark , alioquin (a) drculus <*)v« 
ipfa foret. j« 

CoRottAKI^M. 

Sicut N K produda occun.it lateri A B in Q, 
ita & planum tranfiens pcr re<ftas N K , K M 9 
li producererur , occurtcret lateri A B id Qj 
icfcoquc ellipfis cft curo linca in fc rediens . . . 
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16 De Sectioni<bus 

S C H O L I O N. 

Ultra expofitos modos fecandi conum > nul- 
lus alius cffe aut fingi poteft , undc erunt quin- 
que fe&iones coni, triangulum ncmpe , circu- 
lus, parabola, hyperbola, 6c cllipfis . Nunc au- 
tem folum fpectandae veniunt tres poftrcmx » 
nam fymptomata circuli & trianguh ad Eucli- 
daea pertinent Elcmenta. 

L £ M M A • 

Tab II Si parallclz G K , D C jungantur binis D G ; 

ii,».i.CK convenicntibus mutuo ad pun&um A, m- 
de autem cx A agatur qua:hbct recta AE, quae 
illas fecet in H&E, erit GHadHK, ut DE 

(4) pcr ad Quia" funt (a) parallelae GH, DE, trian- 
h n- pulum A G H erit ( b ) fimilc A D E , & G H 
/^eril ad DE, ut AH ad AE. Verum ob pand- 

(c) per Jclas ( c) H K , E C , etiam ^riangulum A H K 
«V* eft (d) fimile AEC , & HK eft ad EC , ut 
w U) l7 AH ad AE, ergo (e) GH erit ad DE , ut 

CO per H K ad EC> & permutando (/), GH ent ad 
^HK, utDEadEC. 
pr.xtf.1.5. 

Propositio IV. 

m 

Tab.II. si conus ABMD fecetur per axem triangulo 
fiz. u B A D , & diidta in plano bafis qualibct re- 
&a M G pcrpendiculari ad diametrum ejus 
BD , ex quovis fuperficiei conic* pun&o F 
a*atur F H parallela ipfi MG, & termmata 
, ad oppofitam partem fupcificici m H *, ent 
FH bifecta in pundo I, ubi ncmpe occurat 
plano trianguli BAD. 

(£) Pcr 

«or.i.dcf. Tu n a a AF qux produ&a attinget (g) bafim 
''mpcrj iu O, ducatur in plano bafis rech OR pa« 
pr . 17 .l.i.f al l ela i p (i MG , fwe (h) normahs diametro 
J^iTBD, qux bifariam fecabitur (»)m pundlo S, 



. » 
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jungaturquc AR qux erit ( a) in conica fuper- (*) pe* 
ficic. Quoniam FH , OR paralleke funr ter-^ r,,f * ft 
tiae MG) utiaue crunt (£) etiam mutuopaxal- (*)pcr 
lelac» idcoque jacebunt ineodem plano, in quoP* *•*•"• 
erit ctiam (f) rc&a AO, quae illas fecat in (O per 
F & O . Itaquc rc&a FH cft in plano rcdta- **' 7 * 
rum AO , OR, five in plano (d) trianguli (d) pcr 
OARi idcirco ficuti rc&a OR occurrit ipfi F- 
AR in R , ita & F H, qu* pacallela cft ad 
OR & inclufa triangulo O A R , necdlario 
conveniet cum ipfa AR in H . Demum quia 
pundta A & S funt tam in plano trianguli 
B A D , quam in plano trianguli O A R , uti- 
que jun&a AS erit communis fe&io utriufque 
plani , qufc proinde tranfibit per pundtum I 
commune (e) utriquc plano; unde ob paralle- (e) pcr 
las FH, OR, erit (/) FI *d IH, uc OS ad h XP- & 
S R . Vidimus aurcm arqualcs c(Te O S ^ S R \ CO (/)' per 
crgo xquabuntur quoque FI> IH, lcm.pr*c. 

/ Prqpositio V« 

Omnis re£b , ut F H i parallela ipfi M G > & Tai. I. 
tcrminata uti inque a fedtionis perimetro F f* I* 
MNG, bifariam fccatur ab ipfa N K ia 1 • 

RE&a F H utrinque eft terminata a fe&ionis 
(g ) perimetro MNG. Atqui perimcter ^ (g) per 
dtionis jacet in conica fuperficic S ergo & rc&a hyp# 
FH terminata crit utrinque a conica fupcrfl- 
cie . Sed eadem refta F H parallela cft quoque 
(b) ipfi MG , qux eft normalis (?) diametro (Mper 
BD circuli BMD; crgo bifariam (k.) dividc- 
tur inoccurfu triangtili BAD. Occuoif autcra fchoi. ??. 
plano trianguli B AD in pundo I , ubi nimi- )• 
rum incidit in N K communem feftionem pla- pr f pq? 
ni MNG & trianguli BADj igitur redta F H 
fecabitur bifaiiam ab ipfa NK in I • 

B Scno- 
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SCHOLION. 

Si triangulum BAD re&um fit pJano circuli 
(OpfrBMD) veluti ufu venit femper ( a ) in cono re- 
fchcl. pr. & f eme l accidit {b) infcaleno, tuncomnis 
'*(*) pcr rcdta, ut FH> parallela ipfi MG, nedum bi~ 
Ucm. fariam, vprum ad angulos eriam re$os fecatuc 
ab ipfa N K in I . Siquidem in hoc cafu etiam 

• • planuiH circuli B M D rc&um ciit plano trian- 

guli B A D > atque adeo M K , qusc normalis cft 
ad BD communem fc&ionem circuli & triari- 
(O pcr guli , etiam normalis ( c ) erit plano trianguli. 
<fef.4.t.n. fiXh* re&ufque prodibit ( d ) angulus NKM. 
l£aSt. Verutn obparallelas FH,MG, angulus NIF 
C o Per arquatur ( e ) alteri NKM; ergo etiam f c&us 
pr.47-I-*-erit angulus NIF, & ideo FH bifefta erit ad 
recfcos angulos ab N K . 

Definitio VI. 
Re&a N K , qux bifariam fecat omnem aliam , 
ut FH, parallelam ipfi MG , & terminatara 
utrinque a fe&ionis perimetro MNG, vocatiu- 
Primigenia diametet fe&tonis, & pun&um N 
Vertex diametri. 

COROLLARIU Mf« 

* Quia in hyperbola latus tranfverfum QN 
eft in dire&um cum NK, & in ellipfi coinci- 
dit cum eadenu etiam latus tranfverfum QN 
critdiameter fe&ionis, unde ScDiameter tranf 
verfd dicitur , ejufquc pUnfluni mediura G 
vocatur Centrum ellipfeos aut hyperbola?, 

D E F I N I T I O VII. 

Qiiando eadem reda N K bifariam fimul at- 
que normalitcr fecat omnem re&am, ut FH, 
parallelam ipfi F G > tunc fpecialiter induic no 
mcn Axis. 

(/) Ptr C O R O L t A R I ^ M. 

fchoi pr. Ergo in quavis fedbione conica MNG ge- 
r> D , r nka In cono re<fto, fcmpcr NK cft (/) axis, 
HiST P idquc fcmel- accidit (g ) in fcaleno > in aliis ,au- 
Cdtot, tcm 
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tem fe&ionibus quae in cono fcaleno fiunt , cft 
fcmper N K diameter . 

Dfcftvtrt* VIII. 
Redte FH, MG) five earum fcmifles Ft* 
M K , vocantur ordinat* diametfo primigeni^ 
NK, partes autem diamctli fcWj NK ab ordi* 
natis 6c curvs vertice intcrcepttf > Abfciff<t ap- 
pellari folent* 



... « . 



C A P v t n. 

I 

2)* feElionum coni Symptomatis 
prwcipalibus * 

PROfOSlTlO VL 

• • * • 

In qtiavis parabola MNG qitadrata ofdlnata- tni» II# 
rum MK> F I funt ut abfcifli 4» 
NK> NL 

IN plano trlanguli BAD agatuf per putiftum *. • 
I redta R V parallela ipfi B D . Qtioniam bt- 
t\x vc&x RI, IF parallel* futit binis BK* 
KM, utique tradu&um planum pcrre&as RI, 
IF, crit {a) parallelum bafi BMD tranfeUnti 
pcr rcliquas BK> KM , gigrietque pfoinde PW- 1 "- 
(b) in cono circulum RFV, cu;us diarneter (*)pcr 
cftRV. Item obre&as RI, IF patallclasipfispf.». 
BK,KM,angulusRlF (c) aequabitut B K Mj (c) t*t 
eigo cum fit re&us angulus BKM , etiam te- JM&w* 
dlus erit rcliquus R I F , idcoque F I quadfatum 
aquabitur (d) fefihngulo RIV. Sed etiam (d^m- 
M K quadratum fcquatur ( c ) fcdangulo B K D } «tfF*^ 
crgo quadratum M K crit ad quadratutn FI> tit x7 <t ) Vct 
re&angulum BKD ad aliud RIV^ Scd quia idcm w 
in parallclogrammo BRIK arquantur (/) B K, ifLv* 
RI, re&angulum BKD eft (g) ad fe<5fed^.P r '^:^: 
lum Rl V , ut KD ad IV * ergo & quadra-^f/^ 

B i tum 
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tum MK crit ad quadratum FI , ut KD ad 
<4)pcrIV. VerumobparaHelasIV, KD,eft (*)NK 
cor.i.pr^ ad NI, ut KD ad IV-, ergo MK quadratum 
erit ad quadratum F I , ut N K ad N I . 

SCHOLION. 

Rec ipfa linea parabolica cadem prorfus cum 
illa cft , quam in mcdio non refiftenti defcri- 
bunt corpora projc&ilia . Conftat fiquidem ex 
Baliftica^ quod fi in mcdio non refiftcnti pila 
aliqua projiciatur juxta dire&ionem horizonta- 

Tab. II. ^ em AR, vcl horizonti quomodolibet inclina* 
tam > ejufdem femita eft curva linea AOH, in 
qua du&is ordinatis G E , LO, earum quadra* 
tafunt interfe ut correfpondentes abfciffe AG, 
(^)pcr AL. Id autem convenit foli lincse (b) parabo- 

**• *• ]ic£ 5 ergo projc&i fcmita AOH cft parabolica . 

Propositio VII. 

Taj. II. In quavis parabola MNG fi poft abfciflam N K 
&* ordinatam MK invcniatur tertia propor* 
tionalis N S ; ha:c ipfa N S erit cjuoque tetv 
tia proportionalis poft quamlibet aliam abfcif- 
fam N I , & ordinatam F I ipfi correfpon- 
dentem . 



(e) pcr /""A Uadratum MK eft (c) ad quadratum FI, 
pt.t. ut NK ad NI, aut (pro communi alti- 

(rf) p« tuuiue fumpta NS) ut (d) rc&angulum ex 
in NS ad re&angulum ex NI in NS. 
Verum ob continue proportionales N K , M K , 
Cf)pcrNS, eft quadratum MK (e) ^quale re&an- 
pr. 17.1.*. gulo ex NK in NS ; ergo & quadratum FI 
(/) per aequabitur (/) re&angulo ex NI in NS, un- 
pr.14.i-5- de NI erit (g) ad Fl, ut eadem FI ad NS, 
v*.n.bl&C NS erit tertia proportionalis poft re&as 
NI,FI. 

SCHO- 
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SCHOLION. 

Hxc conftans linca re<5ta, N S , qux ad angtK 
los re&os jungitur ipff N K 3 dicirur Latus rtr 
Rum five Parameter parabola; M N G refpcdtu 
diametri primigeniae N K . 

C O R O L L A R I IT M. 

Si ergo ad parabolam M N G ordinetur ali-* 
qua redta FI , ejus quadratum xquale erit rc- 
itanguloexcorrefpondentiabfciiTaNl in (a) h- (*)kr 
tus redtum feu parametrum NS j atqne adeo - 
latus redtum tertia erit (b) proportionalis poft (*)*>«■ 
abfciflam &c ordinatam. pr.i7«U« 



< w 



Proposxtio VIII. 



. » 



Datis pofitionc axc parabola? & vertice, ac la- 
terc redto magnitudine etiam dato, ipfam in 
plano defcribere , infinita ejus pundta deter- 
minando . 

REdtae N R , N S ad angulos rc&os jun- Tai. IL 
ctac , referant axcm parabola? 6c hxus re- fig. 6. 
&um > vertex autem axis fit in N . Producatur 
axis NR in A, donec NA aiquetur lateri rc- 
<5to NS, &fumpto in axe quohbet puntfto G, 
fupcr AG diametro flat fcmidrculus AOG, * 
occurrens lateri re<5to in O . Agatur dcnique • • * 
G T redta, qua: fit normalts ad N K , «qualis 
vero ipfi NO: dico, punctum T eflc in para- 
bola defcribcnda . Nam cum a;quentur (c) NO, ( O P CP 
GT, illarum quoque quadrata squalia crunt . c Jt T 'i'/ ri 
Atqui in fcmicirculo AOG eft MO quadra- ' * 
tum squale (d) re&angulo GNA, aut etiam (*)V# 
(e) altcri cx GN in NS; igitur criam G T 
quadratum «quabitur re&angulo exGNinNS, ( o 
iive cx abfciffa in latus rc&um, arque adco pnn- conftr * 
6tum T eft (/) in parabola dcfcribenda . Pali (/) p« 
niodo oftendam, etiam pun&um F, & alia hv cor,pr ' :N 

B x numc- 
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tiumera hoc modo determinata , ad quaefitam 
parabolam pertinere. 

SCHOLIUM I. 

; Hujus propofitionis ingens in Phyfica ufus 
eft \ ex ca namque c</Jligitur ratio velocitatum , 

Tab. IL quas fuccefllve acquitit grave in G & L, dum 

jig.f. ex puntto quieus A dclcendit libcre pcr Ar . 

Nam fi quovis recto latere A R fumpto , fiat 
f<Oi>ercirca axcm AF (*) parabola AOH» cui finc 

ianc P r. ordinata: G H , L O $ erit vclocitas acquifita la- 
pfu A G ad cam , quam grave acquirit lapfu A L , 
ut ordinata GE nd ordinatam LO. Nam jux- 
ta Galilei hypothefim gravitaris, quadratum ve- 
locitatis acquifiric poft lapfum cx A m G, cft 
ad qua-lratum velocitatis obtcntac poft cafum cx 
A in L 3 ut fpatium A G ad fpatium A L . Sed 
rn pct cfciam in parabola AOH eft (b) quadratum or- 

jpr.tf. dinat^ GE ad quadratum ordinatx LO , ut 
(OperAG ad ALs crgo quadratum (O celeritatis 

fr*si«l-5* acquifita: in G erit ad quadratum celentans ob- 
tenra itl L > ut quadratum ordinatae G E ad 
qnadratum ordinatx L O , idcoque etiam vclo- 
(Op»citas acquifita lapfu AG erit (d) adacquifitara 

fr.ia.U. i a pf u AL, ut ordinata GE adordinatam LO. 

SCHOLION Ih 

Iab II. Hioc colli^i quoque potcft ratio celeritatum 
J&.7, fluidi ex vafis foramine cmmpcntis. Efto enim 
vas quodlibet BAF, in cjuo alritudo fluidi fit 
A C > feu ejus libella fitwMI» tum quovis 
( O p?r re&o laterc A R fumpto , fiat ( c ) # circa axem 
P r - A C parabola AOH, cui fint ordinat* C E , 
LO* ^ico, velocitatem fluidi erumpentis cxfo- 
ramine A, diun ejus libella eft in M I, efle ad 
velocitatem qua exit, dum ejus libella elt tn 
V G , ut ordinata C E ad ordinatam L O • Con- 
ftat fiquidem ex Hydranlica quadratum veloci- 
tatis fluidi erumpcntis in priino cafu , cflc ad 
quadratura Yelocitatis in altero , ut A C ad AL . 
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Sed etiam in parabola AOHeft ordinatae C E 
quadratum (a) ad quadratum ordinatae LO, (*)per 
ut A C ad AL > ergo quadratum velocitatis pr * *• 
fluidi in primo cafu (b) erit ad quadratum ve- c^)pcr 
locitatis in altcro, ut quadratum ordinat* C 
ad quadratum ordinatx L O , ideoque ( c ) etiam C o pcr 
velocitas fluidi aumpenus ex foramine A, dum P** 
cjuslibella eftin MI, erit ad ejus velocitatem, 
quando cjus libella eft in YG, ut ordinata 
CE ad ordinattm JLO. 

pROPOSITlO IX. 

In ellipfi, hyperbola, atqueopppfitisfeftionibus 

quadrata ordinatamm M K , F I funt inter Tab, IL 

k - fe , ut re&angula QJC N , QJ N , qu* dia- & 9- 
metri partibus intcr ordinatas & utrumquc I0 * 
verticcm pofuis, cominentur. 

l 

IN plano. trianguli B A D tradu&a per pua- 
dum I rc&a RV paraUcla ipfi BD, traji- 
ciatur planum pcr rc&as RI, IF, quod ficuti 

(d) in parabola , ita & in hoc cafu gignct in M) 
cono pirculum R F V , ctijus diameter cft R V , ! 
& huicre&a FI normalis, unde FI quadratum 

(e ) xquabUur r$£tangulo RI V . Sed etiam in (•) P CT 
circuio BMD eft (/) MK quadratum xqmk^. i.T 
re&angula B JC D ; ergo quadraujm M K erit, (f) p« 
ad quadratum FI , ut^re&angulum BKD ad !dcm cor * 
aliud RIV, five in ratione (&) compofita ex (s)v c t 
ratione BK ad RI, &ex ratione KD ad IV.T/.t^ 
Sed propter triangulum BQJC fimile (h) alteri \h) pcr 
RQJ> ratio BK ad Rl eadem eft ac ratio cor ; *: 
QK ad QJ , & ob rriangulum K N D fimile 4 ' ' 
(i) altcri INV , ratio KD ad IV eadem eft. COper 
ac ratio K N ad I N > ergo etiam M K quadra- 1<lcni 
tura ent ad quadratum F I in ratibne compofi- 

ta ex ratione QJt ad QJ 3 atque cx rauonc 

B 4 KNad 
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<«) pcrKN ad IN . Verum & re&angulum QKN 
cor. i.^pr. e ft acJ le ctangulum QI N in eadem ( a ) com- i 

(H per pofita ratione*, ergo M K quadratum erit ( £) ad 
pr.ix.l;. quadratum FI, ut re&angulum QJCN ad re- 
ftangulum QIN. 

Propositzo X. 

Si fiat , ut reclangulum QJJC N ad ordinatae 
MK quadratum, ita latus tranfverfum QN 
adquartam proportionalem NS; etiamquod- 
vis aliud re&angulum QJ N crit ad quadra- 
mni ordinatae F I , ut idem latus tranfverfura 

- QNadNS. 

Cr> p» fXTJadratum M K eft (c ) ad quadrarum FI> 
ft.* v^Jf ut re&angulum QKN rid re&angulum 

(d) pcr Qj N . Igiturpermutando( d) , quadratum M K 
pr- 1-5- 3t ad reclangulum QK N , ut quadratum F I 

( • ) per ad re&angulum Qj N , & invertendo ( e ) y re- 
fc M* pr " «ftangulum QK N erit ad quadratum M K > nt 
1 ' S * re&angulum QIN ad quadranim FI . Atqui 

(/) per re&angulum QK N (/) eft ad MK quadra- 
^yp- tum , ut QN ad N S ; ergo & re&angulum 
QIN erit adquadranun FI, ut QN ad NS. 

S C H O & I O N. 

Hsec conftans linea re&a N S , qua* ad re&os 
angulos Jungitur ipfi NK, dicitur Latus re~ 
lium five Parameter ellipfis, hypcrbolae, & fe- 
" ftionum oppofitarum . 

CoKOLLARIUM. I. 

Itaque fi in ellipfi , hyperbola , & oppofitis 
fe&ionibus ordinetur aliqua recta FI diametra 
primigeniae NK , rectangulum QJ N erit ad 
c*> pe* ordinatx {g) FI quadratum, ut latus tranfver- 
F- *°- fum QN ad rectum N S * 
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CoKOLLARIUM II. 

Hinc fi latus nanfverfum QN aequale fit ls^ 
teri re&o NS ( quo in cafu tam hyperbola 
quam ellipfis dicitur JEquilatera ) etiam redtan- 
gulum QIN sequaleeritquadratoordinatx FI. 

COROLLARIUM III. 

Ellipfis igitur aequilatera eft prorfus cadera at- 
que (4) circulus. ( , )pef 

cor. 1. pr. 

Propositio XI. »7« 1 

Datis latcre tranfverfo & re&o , defcribere in 
plano dlipfim atque hyperbolam » infini- : 
ta earum pundta determinando. 

RE&x B M , M S ad rc&os angulos jumftae , Tai.HL 
referant latus tranfverfum & redhim , fu- 
perque B M diametrum fa&o femicirculo B O M > 
ex ejus quolibet pun&o O agatur OI, qux in 
figura prima perpendicularis fit lateri tranfverfo 
B M , in altera autem circulum in O tangat . 
Rurfus latere tranfverfo B M produ&o donec 
M L aequetur latei i re&o M S , defcribatur fu- 
per B L diametro femicirculus alius B V L , oc- 
currens ipfi M S in V. Denique fiat, ut BM 
adMV, ita OI ad quartam proportionalem (*)per 
IE, quae ftatuatur ad redfcos angulos ipfi MI : con ^- 
dico, pundtum E efie in eliipfi aut hyperbola «rf^jX 
defcribenda . Nam cum O I fit ( b ) ad I E , ut 
B M ad MV , etiam quadratum O I eri t ( c ) ad c J T fl ^ 
IE quadratum, ut quadratum BM ad quadra- 17- L*. 
tum M V. Sed quia eft (d) BM ad M V, ut co ^ }5 
MV ad ML, etiam BM erit (e) ad ML, ut 20 . V*. " 
quadratum B M ad quadratum M V ergo & <f) i* r 
quadratura O I erit ad quadratum I E , ut B M co ^l per 
ad ML> vel ut (/) BM ad MS. Verum OI conr.y r . 
quadratum sequatur re6tangulo (g) B I M > ergo l ' 6 - *F 
ctiam rc&angulum BIM ad quadratum 1E , 1/3. * 3 

erit, 
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(4)P« erit, ut BM ad M6, five ut (*) latus tranf- 
Mnftr. verfum ad re&um , ideoque IE eiit ordinata 
( b ) per ( t ) cllipfeos auc hyperboli defcribendac , puti^ 
pr * dumque E fpe&abit ad utramquc curvam. Si* 
mili modo oftendam , etiam pun&um R, & 
innumera alia hoc modo dctemrinata , effe in 
dlipfi > aut hyperbola defcribenda , 

• * • • * 

- Propositio XIL 



cor 
xo 



Tai.HL Si in ellipfi aut hyperbola dudfcis axi MH or- 
lig. i. a. dinatis H R , I JB , fuperque latere tranfverfo 
BM fiat femicirculus BOM , qui in ellipfi 
fecctur ab ordinatis in F & O , tangatur ve- 
ro in hypeibola a redtis H F , I O > erit H F 
; ad IO, ut HR ad IE, 

QUia in femicirculo BOM eft quadratum 
HF sequale (c) re&angulo BHM , & 
< 2 r 'i I '/& c l uaclracum IO redtangulo B I M » erir HF qua- 
pr.' 5<$. -dratura ad quadratum IO , ut reaangulum 
tj« ' BHM ad rc&angulum B I M , Eft vero etiam 
H R quadratum ad quadratum I E , ut re&angu- 
U ) pcr lum BHM ( d) ad re&angulum B I M , ergo 
6c HF quadratum erit ( e) ad quadratum IO, 
*u.f7.ut quadratum HR ad quadratum IE, ideoquc 
(/)per (/) HF crit ad IO, ut HR ad IE. 

. C A P U T III. 

JDe rettis lineis qwt contingmt fcttiones contl 

Definitio IX. 

RE&a, <jux contee feftioni in unico pundfco 
occurrit , utrinque vero produ&a extra 
ipfam cadit , dkitur contingere curvam in eo 
pundlo t 
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f Definitio X. 

Re&a AD quae ita eft divlfa in tres partesTAB.Ut. 
AB, BC, CD> ut tota AD fit ad uoam ex *'S«3- 
extrcmis CD, ut altera cxtrema A B ad par- 
tem mediam B C > dicitur Harmonice fc&a in 
B & C. - * j * • - » .1 * f n » 

Prqpositio XIII. 

In omni fc&ione conica M N G fi ex vertice Tab.UI. 

N diametri cjus NK agarur NF parallcla fig*** 

alicui ordinata* MG i ipfa contingcc cur- 

vam in pun&o N« 

« 

SI fieri poteft, re&a NF produ&a verfus N, 
occurrat denuo curvx in O» adeout redta 
Ijt linca ONF. Quia eft NK diameterfe£tio- / 
nis, cui ordinata eft re&a MG > utique bifo 
cabit lineas redtas omnes, terrainatas utrinque 
a curva , & ( a ) parallclas ipfi M G - Sed eft ^ « > P cr 
ON terminata quidem utrinque a curva } at 
ijon bifaiiam fcdla a re&a N K i ergo non cft 
ON parallcla ipfi MG, cui proinde nec pa- 
rallela erit NF, contra hypothcfim . Igitur rc- 
ila N F occurrit curvje in unico pun&o N , 
utrinque vcto produ&a , extra ipfam cadit , 
ideoque ( b ) continget curvam in pun&o N . A'}** 
Cqrollarivm h 
Et conti a , fi N F contingat curvam in ver- 
ticc N diametri , erit pa,rallela quoquc ipfi 
M G . Nam fi N F parallela non effet ad MG, 
utique duci poffet per punftum N alia redta, 
qux parallela effet ipfi MGs ideoque hoec ipfa, 
non vero N F 1 contingerct curvam ( c ) in jj^ )V* 
pundlo N, contra hypothefim« 

Corollarium II, 

Si diameter N K fuerit axis curvae , tangens 

N F pcrpendicularis crit ipfi N K . Qpppe ob 

oaraK 



Digitized by Google 



2g DE SECTIONIBUi 

( 4 ) pcr parallelas (a) NF, MG> angulus FNK (b) 
cor.r. squabitur NKi$j igitur cum fit (c) re&us 
pr^f^.f?! angulus NKEj, etiam redus crit reliquus 

copcrFNK, ldcoque NF pcrpendtculacis cft ad^ 
NK. 

CoRoLLARlUM III. 

Tab.III. Hinc ? ex utroquc venicc C & R diametri 
Fig.8. &CR cllipfeos aut hyperbohe agantur vcrticales 
Tai. IV. tangentes C D , RZ ; hx crufit ( d) paralielx 
alicui ordinatce AB , atqiic adeo (e) etiam 
(<t) pcrinter fe. 

C °(7) pcr Corol l a r 1 tjm IV. 

pr. jo.f.1. Et fi diameter CR fuctir axis curvx utriufc 
que, verrtcales tangentes CD, RZ pcrpehdi- 
(/) p^culares (/) erunt eidcm axi . 

COr. 2. L E M M A . 

Tab.HL Si hujufmodi fint tres rcdfcfc GL, IL, KL, 
F/£,y.o*. ut quadrarum prims GL fit ad quadratum fe- 
cunda; IL in ratione primas GL nd tcrtiam 
K L i crunt ipfx conttnuc proporti males . 

Si re&E GL, IL, KL nort funt contintic 
proportionales , funto fi ficri poteft, proporcio- 
(?)pernalcs GL, IL, & H. Itaque erit (g)GL 
2T* 1 %f r * ad H, ut quadratum G L ad quadrarum IL. 

(MpcrSed ctiam GL ctt ad KL, ut (h) quadratum 
^;. 1Per GL ad quadratum ILj ergo GL (i) crit ad 
pr. n.L5.H, ut eadem GL ad K L , atque adeo H erit 
ti\V*(k) ! P fi KL «qualis*. Sunt vero<(/) continue 
Pr (0 pcV proporcionalcs GL, IL, & H > crgo erunt 
conftr. quoque GL, IL , K L . 




PR 
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PROPOSXTIO XIV. 

I 

Ex quolibcc pun&o A fc&ionis coniccC C I A Tab.IH. 

ducere contingentem . Fig. 7. 8. 

& Tab. 

SIT primo parabola CIA cujus diamcter ? v - 
CB & diametri vcrtex C. Du&is ordinata 
AB> & huic parallela CD, qux parabolam 
tangct (a) in verticc ejus C 5 agatur per A re- (*)per 
«Sta AD parallcla diamccro CB> quae occurrac 1)1,1 ** 
tangenci C D in D . Demum bifedta C D in 
E, jungacur AE: dico, AE parabolam range- 
re in pun&o A . Nam jun&a A C , & du&a 
qualibec GHIKL parallela ordinacse AB , 
quadracum AB eric (b) ad quadracum IL, uc (b) pcr 
BC ad LC Scd ob triangulum ACB ( c ) fi- 
milc KCL> cft A B ad KL, uc BC ad LC, J.\\ Jg 
ergo quadracum AB cric ad quadracum IL, ut 4. 1.*. 
AB ad KL . Sed cum GL fic ipfi (d) AB (*)p«- 
aequalis , eciam GL quadracum aequacur qua- pr, * 4,1 ' l# 
drato A B S crgo & quadracum G L eric ad 
quadtacum I L > uc G L ad K L , ideoque tres 
redbe GL, IL, KL erunc concinue (e) pro- COpcr 
poicionalcs ; undc GL eric ad IL, uc IL ad 1 




major eric IK, & duplum GI majus GI & 
1K fimul, feu majus GK. Porro ob parallc- 
las GK, DC, quas AE fecac in H & E, 
eft GH ad HK, uc (h) DE ad EC', ecgo (U) pcr 
cum DE fit (i) ipfi EC aequalis, etiam GH 1 ^:^ 
aequabitur ipfi H K , & duplum G H aequale con ftr. 
eric G K. Vidimus aucem duplum GI eflc ma- 
/us GK) ergo & majus eric duplo GH, & 
G I major G H , acquc ideo pun&um H re&a: 
A E cadit extra parabolarn C I A . Id autem 

con- 
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30 De SectioMibus 

convcnic pun&is < mnibus tc&x A E tam fupra 
quam infraA; crgo eadem re&a AE parabo- 
lam tangic In puntfco A . 

Sit dcindc fe&io data cllipfis aut hyperbola 
CIA, cujus diamerer CR & diametri ver- 
tex C. DucTta, ut prius , ordinata AB> & 
huic parallela C D > quae utranque curvam con- 
P^ttngcc (a) in puncro C> jungatur RA, qus; 
pr ' producta fccet CD in D, & bifariam fedta 
CD in E, jungacur AE: dico, AE utranque 
curvam Contingere in pun&o A . Jungatur 
enim AC» &c ordinatae AB parallela agatur 
<* > p* quslibct GHIKL. Quadratum ABeft(^) 
ad quadratum IL> ut re&angulum RBC ad 
(r) pcr rectangulum RLC* five in ratione (c) com- 
^ r i% pr ' pofita ex ratione RB ad RL, &: ex ratione 
(d) * P er B C ad C L . Scd ob ti iangulum R B A ( d ) fi- 
con v pr. m ii e R L G , ratio R B ad R L eadcm eft ac 
4 ' 1 ' 6 ' ratio AB ad GL, &c ob triangulum ACB fi- 
je) permile (e) KLC) ratio BC ad CL eadem eft 
ademcor. ac rat j 0 ^jj ac j ♦ ergo Cjuadratum AB 

erit ad quadratum IL in ratione compofita 
ex ratione A B ad G L 9 & ex ratione ejuf- 
dem AB ad KL, hoc cft, ut quadratam 
ci f ll"AB ad (/) redtangulum ex GL in KL , 
11.1.6. ideoque quadratum IL «quabitur (g) re<ftan-> 
gulo ex GL in KL s & GL eric (h) ad 
*<l y£lL, uteadem IL ad KL prorfus uti accidic 
pr.i 7 .u. parabola . Si crgo hic denuo repetatur ea- 
dem demonftratio, quam fupra dedimus in pa- 
rabola, oftendetur, AE ellipfim aut hypcrbo» 
lam tangcre in punclo A . 

CoRoLLARIUM I* 

Tab.IIT. Produ£ta in parabola tangente AE irt 0 9 
*'i-7* ubi conveniat cum diametro * redta BO quae 
etiam fHbtangem dicitur, bifariam fedta crit in 
pun&o C. Quippe ob parallelas AD1 COj 
( ; ) per triangulum ADEcft (i) fimile OCE> unde 
fr.*l.* . ^D 
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AD erit ad CO, ut DE ad EC. Sed cft > 
DE (a) ipfi EC aequalis ; ergo & AD r-%fai 
feu BC (*) aequabitur ipfi CO. conftn 

CohollariumII. (*) Per 

Si diameter CB fit axis parabolae CIA, cu- 
jus parametet C F , agaturqqe A M normalis 
tangenti AO, qux occurrat axi CB in M; 
rc&a BM, qu£ etiam dicitur Subnormalis^ dU 
midia erit C F . Cum enim ex re&o angulo 
O AM demiffa fitad OM perpendicularis AB, 
crit (c) AB quadratum cequale re&angulo 
OBM, Eft vero idem AB quadratum etiam t or'!. 
aequalc (d) re&angulo ex CBin CF> ergo i & 
re&angulum OBM sequabitur altefi ex CBF e 5 pr,,7# 
in CF, & BM (e) erlt ad CF, ut CB ad U) pct 
BO. Scd eft C B dimidia (/) ipfius BO» av <S9r - pr-7- 
go&BMdimidiaeritCF. • £>J% 

CoROLiARIlfM III (/)PCT 

In ellipfi vcro 6c typerbola fi pfoducatur ? or ' ,,hu - 
tangens A E in O , ubi conveniat cum diame- tIbIII 
tro; crit RO harmonicc fedka in C & B. Ftg.s/ 
Producantur OA , CA * donec in V & Z Tab.IV. 
conveniant Cura RZ. Quia squantur (g) CE, «frii- 
ED, eric (h) RV ad CE, ut RV ad £D. ^ 
Sed propter parallelas RV, CE, eft (i) R V ™> f* 
ad GE, ut RO ad OC, & ob trianeulum 1 >?' 
DAE (k) fimile VAR, cft RV ad ED, 
ut R A ad AD, aUt ut RB ad BC, ob trian-4- U. 
gulum ARB (/) fimile DRC; ergo & RO^ per 
cnt ad OC, ut RB ad BC, ideoque RO (?) *r 
harmonice fc&a ( m ) erit in C & B . cani - 

Cokollarium IV. £~} 9 r* 

Hinc femilatus tranfverfum SC eft media 
propottionalis inter SB & SO/ Cum cmm 
fit (n) in ellipfiRO ad OC, ut RB ad BC, 
etiam (0) componendo , RO cum OC erit co ( r ?/. p<r 
ad O C , ut R C ad B C , furoptifque dimidi is ( * l 
anteccdentium , SO crk ad OC> ut SC**** 
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(*) per ad CB, & (^) denique convertendo i SO 
£1!'«.*' crit ad SC, ut eadem SC ad SB. In hypcr- 

(V) per bola autera cum fit (b) RB ad BC, ur RO 
C T y er ac * O^» ctiam ( c ) componendo , R B cum 
pr.x8.L5. BC erit ad BC, ut RC ad OC, fumptifque 
dimidiis antecedcntium , SB erit ad BC> ut 
-<<t) perSC ad OC , &: (^) deniquc convertendo , 

XiVc. Pr 'c ric SB ad SC, ut SC ad SO. 

CorollariumV. 
. In ellipfi itaquc 6c hypcrbola quadratum fe- 
(r) per milateris tranfverfi SC sequabitur (e) recTxm- 
P r.i 7 .u. gu i 0 OSB. 

, CoROLLARIUM VL 

Quin & reciangulum SBO nsquabitur 
RBC. Nam in ellipfi quadratum SC #qua- 
(/) pertur (/) redtangulo OSB> five (g) quadrato 

C (%')'per BS una cum r ^ an § ul o SBO. Sed idcm SC 
pr. j. Ui. quadratum .equatur quoque ( h ) quadrato B S 
(/>) pertroa cum rcctangulo RBC > ergo BS quadra- 
^ 5 * * 2, tum una cum re&angulo SBO aequatur BS 
qu^drato una cum re&angulo RBC, & dem- 
pto N rttiinque BS quadrato, re&angulum SBO 
asquale erit re&an^ulo RBC. In hyperbola 
(i) per vero quadratum SB aequalc eft (i) rc&angu- 
*r.*.l.2.1is fimulBSO, SBO. Scd idem SB qua- 
(4) perdratum aequitur (k) quoque quadrato SC una 
pr.tf. 1.2. cum rec^angulo RBC> ergo duo fimul re&an- 
gula B S O > S B O aequalia crunt quadrato S C 
iina cum rectangulo RBC. Quadratum autem 
(/) perSC aequatur (/) re&anKulo BSO, ergo 3c 
reliouum rectangulum SBO aequabitur reli? 
quo RBC. . • • - n 

COROLLARIUM VII. 

(m) per Cum re&angulum RBC fit (m) ad ordina- 
cor.i. pr. tae AB quadratum > ut tranfvcrfum latus CR 
l0 * ad ie6rum CF, etiam rcdtangulum SBO eric 

(»)per(tf) ad ordinara AB quadratura> ut tranfvcr- 
cor.*. furn latus ad redum-i . 

Co- 
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C O R O L L A K I U M VIII. 

Si cfiametcr C R fit axis ellipfeos aut hypcr- * 
bolxy cujus latus re&um CF> dudta ad AE 
perpendiculari AM> qua: axi oceurrat in M, 
crit SB ad fubnormalem BM, utCR ad CF. - 
Nam rectangulum SBO cft (a) ad ordinata: (a ) per 
AB guadratum, ut CR ad CF. Sed quia cx cor -7- 
re&o angulo O AM demiffa eft ad OM per^ 
pendicularis AB> cft ( b) quadratum AB sequa- ( *> pe r 
le redtangulo MBOj ergo etiam re&angulum cor.i. pr. 
SBO crit ad reftangulum MBO, ut CR adjl. 1 ;?'* 
CF. Sed reaangulum SBO c(\ '(c) ad rc-K. 
«Sangulum MBO, ut-SB-ad MBj ereo & < f > pcr 
SB erit ad MB, uc CR ad CF. pr.t.L^ 

« 

P R O P O S I T I O XV. 

r Si rcdta A O qu£ ellipfim aut hypcrbolam Tab IV 
*angit in pundo A , fecec in E- & V vcrtica- Ftg.i/ 
Jes tangentes GD, RZ; re&anguium ex CE t^a itl 
in RV erit par$ quarta re&anguli ex laterc ' 
tranfverfo C R in rc&um C F * { - : F, 'j " ° 

"0 Eftangulum RBC eft (d) ad ordinatje u) P er 
AB quadratum in ratione- conipofita cx 001- * 2 ***» 
ratione RB ad B A, & ex ratione CB >ad B A. 2 ' A ' 6 ' 
Sed ob triangulum R D G (e) fimilc R A B * (o pcr 
ratio R B ad B A eadem eft ac ratio R C ad 
, CD, & ob triangulum RCZ fimilcRCA, 4 ' 

ratio CB ad BA eadem eft ac ratio RC ad 
. RZj ergq redangulum RBC eft ad quadra- 
tum ordinat* A B in rationc compofita cx ra- 
tione RC ad CD , & ex ratione ejufdem 
i RC ad R Z, Iifcc.cft, ut (/) quadratum RC (/) pcr 
; ad re&angulum ex CD iti RZ. Sed idem re- cor \ 2 ' P r - 
t chngulum RBC cft (g) ctiam ad ordinata; 2 \'}) 6 ' ver 
. AB quadtatum, ut R C ad CF, feu ( fumpta cor*i/pr 4 
alutudmc communi R C ) ut quadratum R C ,0 * 

C ad 
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ad rc&angul|*m cx RC in CF*, ergo quadra-* 
(d) fertum RC erit (a) ad rcftat^gulum ex CD in 
pr.n.i.5- RZ, ut idem quadratum RC ad re&angulurri 
ex RC in CF, ideoque re&angulum ex CD 
(0) pcr in RZ arquatur (t) re&arigulo cx RC idCF, 
pr.9. 1.5- Dcitium cum paralkia? CD, RZ in eadcrn i 

<c) r« rationc fint fc&x (c ) in E & V* fitquc CD 
^F£titehm(d) fcaainE, etiam RZ bifefta crit 
coaftr- in V unde reaangulum cx C E in R V erit 

Ss quarta re&anguli cx C D in R Z . Scd re- 
rtgulum ex C D in R Z aequatur ( * ) re&an- 
dcinomtri ex RC in CF} ergo & redtarigulum ex 
C E in R V erit pars quai ta redanguli ex R C 
in CF* 

PnorosiTio X VL 

Tab.IV. Si re&a EA, quse ellipfim tangit iripun&d E, 
fig.x* occurrat axi BI iri A, & duda ordinata EI, 
fuper BM diamctro fiat femicirculus BOM, 
occunens ipfi EI in O* jun&a AO circu- 
lum tanget in pun&o O * 

JUngarur pun&um O curri centro S circuli 
& cllipfis . Quia E A ellipfim in E tangit , 
(/) pcr cric (/) AS ad BS, ut eadcm B S ad IS. 
cQr. 4 . pr, Vcrum BS eft ipfi OS aequalis-, ergo & AS 
,4 ' ericad OS, ut eadem OS ad IS. Circa conv- 
muncm crgo angulum S latcra bina AS, OS 
trianguli ASO proportionalia funt binis O S , 
IS trianguli OSIi atque ita angulus AOS 
fri vet *quabitur (g ) OIS* Sed cum fit EI ordinata 
pr.<*. 1.6. axi BI, redhis eft (h) angulus OlSj etgo 8c 
(ft> P«* re6lus eric reliquus AOS> & AO circulm» 
<>i*Mf (i) tangct in gundto O. 

pr. i6- 1 j- 



Pko- 
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- • , • • <• 

Propositio XVjl. 

'-' ' * « 

Si rcdia EAi qu* hypcvbolain cangil jn PUti- TA ^ Ttf. 
ao E y occurrat axj Rl in Ai & du<2a or^ 
dinara E I i fuper B M diametio tia* femicir, 
culus MOB> agaturque AO normalucr ad 1 
MB; jun&a IQ fciifcultmt fcaltget ih puh- 

aod, 

JUngatur pun&um O cum ccnrro S circuli 
& hyperbolx; Quia EA hyperholam in E 
tangit, erit (a) IS ad BSi ut eadein B$ ad ^)pcr 
AS. Verum BS cft ipfi SO squalisi erso & cor "* i P n 
SI erit ad SO, ut eadem SO ad AS. Ciica K * 
ebmmtihcm crgo angulum S bina latera SI > . 
SO trianguli. IOS proportiohalia funr binis 
SO > AS trianguli OAS; idebque angulus 
lOS aequabirur 7 b ) OAS. Re&us auteui eft (h) pet 
angulus (c) OASi ergo & redtus erit reli-P*;*- *•*• 
quus IOSi & IO circulum tahget (d) m&l** 
pun&b 0* (rf)pcr 

( pr. itf. 

. r t - | ■" r , i •; , , i" ' iy ; • ; , 

t A p U t i v. 

2># paraboU faco fe» vmbilUa > 

• « « 

r • 

SI jnfra v$tricem G axis GR parabol* DGIx A jHj 
capiatur GF arqualis quarras parti cjus pa- t,V>^ 
tametri; vocabirur pumftiin) F paraboiai Focnt ' 
aut Ur/ibilicus . 

O £ f i n i t i p Xlit « ; 

Si dufta ex foco F ordinata a« FT, agatu* 
TCL, quai curvairi tangat ih puhclo T, & axi 
occurrat iri Q^, inde aurcm pcr Q, traducatut' 
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re&a K N , ordinaca: F T parallcla ; cadcm K N 
vocabitur Direftrix parabolje D G I . 

CoROLLARIUM L 

<*) per Quoniam eft FQ^bifariam {a) fe&a in ver-: 
cor.i. pr- tice axis N , hic aequidiftabit a foco & a dire- 

4 ( b ) pcr & ricc > unde ( ' ) etiam G Q. °, uarta P ars erit 
dcf.ii. paiametri axis G R . « 

COROLLARXUM II. 

Quia GF> G Q^arquantur tum interfe, tum 
etiam paramctti quartae paiti ; liquet , F Q> qux 
eft diftantia foci a dire&rice , efle parametri me- 
dietatcm . 

1 

Propositio XVIIL ; . 

j / 

Tab.IV. Si ex quolibct pun&o A parabol* D G I agan- 
4» tur A S , A C , quarum altera curvam in A 
contingat , conveniatque cum axe G R iri 
r Oj altera vero fit parallela eidcmaxi*, angu- 

' - lus FAO femper aequalis eric alteri GAS. 

TNUfta ordinata AB, agatur AM perpendi* 
JLS cularis tangenti AS , quae axi in M oc- 
f (t) percutrat. Quoniam funtxquales (f)GOj GB, 
cor.i. pr. nec nnfJ ( GQ^ G F, erunt quoque squales 

U) pcrOQ^, FB. Eft vero-QF ipfi BM squalis 3 
cor.2. pr. cum utraque {*) paramctti fit medietas ; ergo 
1 ( # ) per fi xqualibus O Q» F B addantur hinc inde sqiia- 
cor.2. def. les QF , B M , fient #quales O F , F M ; quarc 
,J * fi centro F & radio F O circulus dcfcribatur ; , 

(/) p« tianfibic ipfe pcr pundtum M , atque (/) per 
f>r. ji.I.j. icd;um an^ulum OAM , idcoquc aequabuntur 
pr. 5 ; jfS E P j F A, & angulus F A O acquabitur (g ) 

(h) perFOA. Verum obparallelas OR, AC, angu- 
pr.*7« lus FOA aequalis {h) cft alteri C AS; ergo 
6c angulus F AO a:quabitur C AS. 
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C O R O L L A R I V M I. 

Hinc fi parabolicum fpeculum M A R S con- 
vexitarcm ita obvertat Soli>,ur cjus radios* ve- 
luti QP , OV, excipiat parallelos axi A C ; 
ipfi poft reflcxionern in; P & V colligentur 
omnes ad focum F. Conftat fiquidem ex Cato* 
ptrica* radium lucis QJ? ita reflc&i debeie in 
P, ut angUliis iectdentix arquetur angulo rcflc- 
xionis. Sed du&a IX tangcnte curvam in P, 
angulus incidcntise c(i QJ?I; ergo cum ifti fn 
aeqiialis (a) alrcr FPT, hic efledeber angulus (*) P«r 
rcflexionis ; idecque radius QP reflcxus rendec c pr ' 
ad focum F. Cum vero id etiam competar ra- 
Yio OV, & aliis omnibus parallelis axi AC , 
lrique tcndent omccs ad focum F •, ibique 
gncm > ob eorum concurfum mutuum excita- ,» 
-unr. En igitur rationem, cut pun&um F vo- \ ; 
ccrur fccus^auc umbilicus ! . 

. C O R O L L A R I U II Ih 

Contra fi fax candelae pofita fit in F , tunc 
cjus radii hinc inde emiffi, atque in cavam fu- 
pcrflciem fpcculi incidentes, vcluti in P & V, 
poft rcflcxioncm pergenr paralleli fccundum rc- 
ftas PCX> VO > fic enim angulos incidentia; . fv v> 
facient asqualcs angulis rcflcxionis. IJndc can- .i 
delx lumcn collocatum in foco F> ad magnam 
diftanriam eadein fcmper vi paterit propagaii , 
quippe ob radioruip fic reflexorum parallcHf- r -r. 
mum , lux ^cHfcajora fpatia Jatcraliter non dif- V; 
per^itur, fcd vclut colle&a, eadem vi & den- 
firarc moveri foler. 

< r Coroll ari XT M III. 

Itcm fi os loqucnris collocetur in fpco CTab.IV. 
paraboKae tub# VMKDj per loiiga inrecyili.i *> 
ibnus poterit • propagan . , Natfi phoni£i radii 
CK, CL X CMj GN emiffi e piua£fr> C ,: ita 
repercutientur in K * L, M » N ^ ut iinguji inci- 
dcnri* :& rcfjexiojais anguli; Tinc «qifckj , qfroi 
; C 3 qut- 
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quidcm noti obtittetur , nifl radii rcpercufli in 
U) illis pun&is , incedant { a) per re&as KO, 
hOcpr. lf , MR, NS ? parallelas axi C B 5 atquc 
adco ipfi per ariipjidra fpatia latctaliter fonum 
tion diffipabilnt > fed velut coile&um cadem 
vi , &. denfitate 8*1 ingens intervallum poterunt 
promovere . 

COROLLARIT7M I Vf 

Viciffim ctiam fi auris pofitus fit in foco % 
cxcipict fubmiflas Vbces in magna etiam 4iftan- 
tia colloquentium, cum in foco velut col- 
It&x &condenfatae maxime intcndantur. Hinc 
itfftrurhentum quoddam inventum fuit , inftar 
corftkuti eftbrmatum» quod fert furdaftris ean» 
cfeiti opem, quamfcnibus pcrfpicilla. Hujufmo- 
Tab.IV. di eft Machina A R EO, cujus anterior pars 
^ f 7. AO latior cajtcris cfle folct , habetque parabo-> 
licam fuperficiem AREO, cujus focus C . 
Prope hunc focum adnc&i folet recurvus tubu- 
trfs RBE, habens foramcn anguftum B, appli- 
candum meatui auditorio, Incidens namque fo>. 
nu$ in cavam corniculi fuperficiem , velut pcr 
fineas rectas parallelas cjuldem axi > rcfledtitur 
tk) pcr(^) ab eadem adfocum C, ubi Vcluu conden- 
i. fatus per tubum rccurvum ad auditorium mea- 
tum tranfit, atque ita intenfior reddi folet. 

CoROLLARIUM V. 

Tab. V. Ncdum lux & fonus ope fpcculi parabolici 
ititendU & longius diffundt folent, vetum & 
ipfa vis comburcndi radiorum Solis ad interval-* 
la maxima propagatur . Sit eniin tubus parabo-. 
licus MNS Q„ verfus verticem fic truncatus , 
Ut focus. ejufciem D fit pofitus extra tubum . 
Dcinde ultra D ftatuatur exiguus alter tubus 
parabolicus I F V K , truncatus pariter j verfus; 
verticem , qdi cum priori habcat communein 
axem LO * & focum D . Quod fi tubus 
MNS(X«a expofitus Soli fit ut, ejus radios^ 

veluti 
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vcluti A B , CG, cxcipiat parallelos axi L O > 
utiquc illos refledtet, colligerque (a) omnesad («) per 
focum D. Hi aurcm radii conrrano fitu e* fo- " CB ™. 
co D incidenres in cavitatera tubuli IFUR , 
cxibunt omnes poft reflexionem (b) parallcliei- (*) pef 
dem axi, msvgifque jundti &condctifati, quam 001 ' *• 
cum ingrcderentur piiottm rubum MNSQ. 
Vcrum cum uftio ncdum fiat in mathettiaticq 
pun&o D 5 fcd aliquantulum etiam remotc a 
D> ubi nimirum radii funt denfiores, vegetio- 
rcs , 6c quafi igniti , porcrunr ipfi , prcecipue 
ouando cft valdc exiguuS tubus IFVR , cun- 
dem conftipationis & denfitatis grndum ad di- 
ftanriam maximam confervare , atque adeo per 
eandem comburendi vim propagare. 



Propositio X IX 



V 1 



$i aliqua rc&a H P ita cadat in convcxitarem Tab.IV. 
parabol<e MAR, ur produ&a rcndar ad fi> F/g.j.' 
cum F, & dudta cx pun&o V rangcnte IT , 
agatur PG parallela axi AG* angulus HPI 
fcmper jEqualis ciit ahcri GPT. 

■* | • * * » 

PRoducatur G P in Q^. Quoniam rcfta I T 
parabolam tangir in pun&b P , an*ulus 
FPT aequabirur (c) QVl. Sed angulus F P T < \\ 
eft a^qualis (d) akeri HPI, & angulus QPI tdy v* 
alreri GPT$ crgo ctiam angulus HPI aequa-^' 1 * 1-1 ". 
bimr GPT. 

CoROLL A Il tlM I. 

Hinc fi radius lucrs HP ira in fupcrficiem 
convcxam cadar parabolici fpcculi M A R S , uc 
vergar & dirigatur ad focum F, ipfc poft rcfle- 
xioncm pcrgec per P G parallelam axi A C ; fic 
cnim incidenna: angulus HPI fiec aequalis 
(e) reflexionis angulo GPT. .(«> V** 

hanc pr. 

• « 

C 4 Co- 
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CoROLLARIUM II. ' 

Quare vis comburendi radiorum Solis poterit 
propagari ad quemlibet datum locum, etiam ab 
axe fpeculi valde diflfitum • Quippe ad id prar- 
ftandum utjicc opuseft, utante focum D trun- 
Ta* V. cati fpecuh AGFC ftatuatur exiguum aliud 
Ftg.z* convexum fpeculum parabolicum S B M , quod 
habeat focum codem in pun&o D , & circa D 
.«■pro lubitu verti queat. Tunc enim fi vis com- 
bufitva Ct transfcrenda ad locum P , fatis cft 
fi circa pun&um D ita revolvatur cxiguum fpe- 
. culum S B M , ut axis ejus D B vcrgat & diri- 
-garur ad pun&um P. Paralleli fiquidcm SoHs 
_ iadii, veluti HO, RQ^, incidentes in fuperfi- 
ciem concavam fpcculi A GFC > dirigentur & 
(*) perycrgent (a) omnes ad focum D. Scd cum ita 
wr.i. pr. conver g enles incidant in .fuperficiem convcxam 
alterius fpcculi SBM, utique omnes plurimum 
(0) pcr condenfati refledti {b) debcntparalleliaxi DB, 
ideoque vim combuftivam transferent ufque ad 
P. Unde facile intelligitur quod plures fide di- 
gni Au&ores tradunt, fcilicet Archymedem Ro- 
manorum Naves prope Syracufas, fk Proclum 
Vitaliani Claflem prope Bizantium combufljfle . 
Non equidem puto ejufmodi comburendi vim 
tantam eiTe , quanta in foco D > ubi eft perfc- 
&a unio radiorum , fed eam folum , qux con- 
venit iis radiis plurimum condenfatis , & ad 
perfc&am unionem jam properantibus, quas fa- 
ne vis* comburendi fufficiens per fe eft ad ant- 
malia , f% alia cprpora non ar£tx admodum 
contexturae penitusconcremanda. 

t . of! . > • 1 
» * * 

# *•• » c ■ ' \ ' X . / 



cor. r. 
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t . P i o r o s i x j o XX. 

Quaelibct itfta AF, du&a cx quovis parabolae Tab v 
t. pundo A ad focum F, aequalis cft ipfi AP, flfcj/ 
- pcipendiculariter duftae ad direftriccni. 

ORdinata axi AB, & du&a tangente AO, 
cmnt (a) sequales GO> BG, quibus fi ( 4 > per 
addantur hinc inde ( b ) aequalcs G F , G Q^ *• 
prodibunt quoquc xquales F O , B Q. Porro eft 7i ) per 
AF ipfi FO (c) aequalis , & AP (d) ipfi cor.i.dcf. 
B Qj crgo aequabuntur quoquc A F , A P . 1 (*o pcr 

COROLLARIUM I. pr.ig. 

. Igitur re£ta AP, quae cft diftantia pun&i A < d > f* 
.a diredricc, zquabitur ipfi FO, diftantis fo.^M- 1 * 
ci F ab occurfu tangentis O > utraque enim 
arqualis (e) cft ipfi AF. (O p» 

ColLOLLARIUM II. P *" 

Ideo jun&a F P bifecabit tangcntem A O in H , 
& comra . Nam ob parallclas O F , P A , triai*- 
gulura OHF cft (/) fimilc P H A , unde ut FO (/> pcr 
adAP, ita crit FH ad HP> & OH adHA.pr ^i 
Sunt vcro jequales (g) FO, APi crgo & a) fcsr 
arquabuntur F H , H P , atque OH, HA. con «• 1 

C O R O L L A R I U M IJI. 

Quin rcdfce FP , AO fe fc ad angulos re- 
#os fecant. Quippe ttia latera AF, FH, H A 
-trianguli FHA ^quantur (h) tiibus latcribus "(*') P er 
AP, PH, HAtrianguli PH Ay ergo angulus & V/' 
FHA sequabitur (i) PHA , ideoque FP , cor. 2. 
AO fe fc ad angulos re&os fccant. 

CoRoLLARI UM IV. 

Dcnique re&a HG, quae jungit pun&umH k 
cum vertice axis G'j crit ad re&os an^ulos tpfi f \ 
OF. Cum cnim rc&x OB , OA bifeft^cor.,. E 
(k) fint in G &H,*rit OG ad GB, ut OHif&p» 
ad H AS upde crunt (/) parallels GH, BA,^^ 

& an- pr. i.i.d. 
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(* ) V* & angulus O G H ajquabitur ( a ) O B A . Eft 
^' J 7* u 'auremreaus<ingi|Ius OBA, quia GB eftaxisj 
igitur re&us erit & reliquus O G H . 

CoROLLAKIUM V. 

Hinc datis politKme axe AB , & paramstro 
ma&mtudme, continuo motu parabola defcribe- 
Tai. V. wr . Infra & fupra vcrticem axis A capiantur 
J#£.4* AF, AI fmgute jcquales parametri quartrc pai>- 
y ti, agaturque DIE ipfi IB normalis, eritque 

ftef i2 PCrF fo ^ s ' & DE dif cftrix (O parabolx 
(c> 2 pcr defciibendse . Dcimdc ipfi DE applicata regula 

4om.dcf.DH, fumatur filum CMF, cujus una extrc- 

**• mitas fit fixa in foco ¥ * altera vero in termi- 
no C alterius rcgul* G£Cj longitudo autem 
ejufdcm fili xquari dcbet tttkx IB aut E C . 
Quod fi applicato ftylo M ad regulam GEC , 
haec promoveatur juxra duftum rcgulaj immorac 
D H , ftylus quaifitara parabolam dcfignabic 
(H) perCum cnim longitudo fili CMF fit (d) ipfi 

conAr. £ q sequalis , utique utrinquc ablata C M , re- 
manebimt femper squalcs MF, ME. Eft vcro 

- F fccusparabolasdefcribcndae, & DE dire&rix, 

cui eft normalis rc&a M E > igitur pun&uro M 

w.io. 1 *** 1 quarfitam parabolam (e) perrintbic. 

■ • 

PRorosrT i o T XXI. 

Tab. V. In W*™ parabola LCT, fi du&a ex foco F 
ordinata axi F M , agantur M G , C O , qua* 
rum aitcra curvam cangat in pun&o M , al- 
tera in vertioe axis C 5 crunt «squalcs tam 

\ redte MF, FG» quam re&ae OC, CF. 

St\ TT* Radudb (/) direclirice K N per G , in 
* X ipfam cadat perpendicularis MS, cuiaequa- 
(g) pcrbitur (g) refta MF . Sed in parallelogrammo 
MSGF funt (h) qaoque aequales MS, FG -> 
m\$lU, ergo «quafcuntur ctiam MF, FG . Vcrum ob 
•j> pa- 
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parallelas (4) OC , M C F , eft OC ad CG, ?«) P=r 

( b ) ut M F ad FG ; crgo cum fint ;equalcs M F , * **• 

FG, etian* aequabuntur OG, CG. Eft ailtera '(*) per 

C G ipfi C F ( c ) KquiiHs > crgo aequaks crunt J; P r - 

quoque O C , C F . ( c ) pcr 

C o R o I- i- A R I Tf X. c*r.i.def. 

Quoniam FG mcdietas ( d ) eft^ parametri , ^tfjpH 
etiani ordinata cx foco FM diraidia ejufdem det. 
erit . "I* 

PHOPQSITX? XXH 

• * * * * 

Jifdcm pofitis , fi ordinetur a*l quaelibct alii 
LR, occurrens tangenti MG in V* jun- 
da F L zquabitur i|>fi V R , 

DEmifla perpendiculari LH ad dire&riccra t 
aequales ( e ) erunt L H , R G . Eft (/) ve- <« > pcr 
ro FL ipfi LH aequalis j ergo & FL xquabi- Fr.34.1.1. 
tur ipfi R G . Porro ob paralklas VR» MF, J/^** 
elFU ) V R ad RG , ut MF ad FG ; crgo (& ) pcr 
cum fint aequales ( h ) M F , F G , etiam squa- J ^ »i 
bunour VR , RG . Vidimus autem sequari '(/^'per 
FL, RG; crgo & acquales erunt FL, VR% P* 



: ■ , — ■ — ' ■■ 

C A P U T V. 

farafoU diametris fecmdariis % 

L E M M A . 

SI tres paralleLe AD, BE, CF jun&e fint Tab, V* 
binis reftis A C , D F , convenicntibus mu- *-7+ 
tuo ad pundum O ; crit AB ad BC, ut DE * 
ad E F . m 
A^atur A F , occurrens ipfi B E in H . Quia 

eft B H paraUela lateri C F trianguU A C F , 

cnc 
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(*) perctit (a) AB ad BC, ur AH ad HF. Vcmm 
p r.2. 1.6. 0 (j pj£ parnllelam lateri AD trianguli AFD» 

(M Fcrcft (*) DE ad EF , ut AH ad HF /, ergo 
cand. etiam AB erit (c ) ad BC> ut DE ad EF. 

.(r)Per 

?r '"' *' PropoSitio XXIII. 

. t « 

»•. • . • 1 

Taf.VI. Omnis rc£U, ut EP> parallela tangenti DK , 
Jvg.i.l. & utrinque parabola terminata, bifariam irt 
L fccatur a recla D N , qu* ex conta&u D 
dufta cft parallela axi QI, : 0 A . 

Rodudfci D N ufque ad dirc&ricis occurfum 
A , agatur ad focum F rc&a A F , quae oc- 
currat tangcnti DK in T, & rcdte E P in G . 
Deinde ex E & P demittantur ad dire&ricem 
perpendiculares EC, PM, quaecrunt paralklg 
id) pertum (d) inrcr fe, unn redrre L A , & refpe&i- 
pr (rTp« ve «quales (c) ipfis EF, PF. Dcmum centro 
pr/aq. E pcr C dcfcribatur circulus CFH, qui ob re- 
(/> p^&um ^angulum ECA, tangetur (/) a refta- 
P r. 16.1.1. CA in c> nir f u f que : occurrcc ipfi AF in H . 

Quia redta TG fccatparallclas DK, EP, re- 
(£) per<ftuCque eft ; (g) angulus DTG , ctiam rc&us. 
ZV' pr * (h ) crit re!ic|uus EGT*, ideoque EG du&a cx 
<*) percentro E circuli CFH , erit normalis cjus 
^; 2 ?' 1 * 1 ; ehordae FH, quam idco (z) bifcfeabitin punfto 
pr.j. lFjyG h quapropter jun&x PF , PH mutuo (£) 
U) P» ajquabuntur. Sed .cft PF.ipli PM (./) acqualis; 

pr ('o w ^ 111 funt *P*k* ? F > PH > PM, & circu- 
pr. ao, lus radio PH xiefcriptus tranflbit quoque per 

M & F , atque ob rcdtum angulum P M A , 
i^hf* tangcrur (m) ab ipft AM in M . Cum ergo 
vt+i6.i.u AU tangani: ; n c 6c M circulos C F > 

1 M F H , quos A F fecat in F & H , fmgula 
f *\ f! qwadrata CA, AM xqualia erunt (n\ cidem 
pr * 3 ' ' 3 ' rcdhngulo H A F, undc a:quabuntur ctiam in- 
ter fc, at«iue adeo Sc rcdbe CA> AM. Venim 

? 0b 
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ob parallelas EG> LA, PM, cft (a) EL ad (*) pcr 

LP> ut CA ad AM> crgo cum firit acquaks I<rm, P r * c - 
CA> AM , etiain ;cquabuntur ELi LP, ac, r 
proindc E P bife&a erir tn X f : , 1 

. C O R O L L A R I U M • „ ' r \ 

In parabola itaquc E(XR qua:libct redla . 1 
D N parallcla axi QJ > crtt diamcccr SccunAa-* : 
ria , cui ordtnabuntur linex redter omnes, 
ucrinque parubola tcrminatx, & parallclac tan- 
genti curvam in pun&o D. 

L £ M M A • j 

Si leda AF fic dupla TF , & FH dupla Tab.VI. 
FG5 ctiam AH dupla crit TG. # ^•3-4. 

Id per fc liquct, quandoeft AF minor AH> 
at ubi cft AF major AH , feauenti methodo 
demonftratur. Quiaeft A F dupla T F, &c HF> v ., T 
dupla G F , diffcrentia recfrarum AF, HF *qua- ; V 
bitur difTerentirc dupli TF a duplo GF . Scd 
differentia rcdkarum AF, HF eft ipfa AH, 
& differcntia dupli TF ,a duplo GF cft du- 
plum T G crgo & A H dupla erit TG. J 

Proposit.io XXIV. 

> ■ » 

Si ab uno cxtrcmo E ordinata» EP demittatur Tab.VI. 
. E N perpendicularis diametro fecundarisc D N > 

crit EN quadratum cequalc redbangulo ex - _ 

abfcifia DL in parametrum axis Q.I. 



QUia triangula ABF, FTK, pmer 
muncm angulum F, habcnt quoquerc&os 
fcu xquales angislos B & T, erunt (b) quo- (*) rer 
que fimilia inter fe, & FA crit ad FB, ut pr '^ 1,6 ' 
FK ad FT. Vcrum ob parallelas DK, OG, ( C ) pcr 
ut FK ad F T, itacft (c) quoque FO ad FG, ca " d ; ' 
fivc (d) KO ad TGj ergo (e) ctiam FAp^.ff. 
crir ad FB, ut KO ad TG, & F A ad du- & pcr pr. 
plum FB, 4» KO ad duplum TG. Pocro * pcr 

CUm pr.ii.l-5% 
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(«) pcr cum fir AF dupla (a) TF, & HF dupla 
tor.i. P r. G p^ crit a h f r ) dupla TG; ergo& F A crit 
(*) pcr adduolum FB, ut KO ad AH. Verum in pa- 

rallelozrammo LDKO cft KO aequalis tdj 

(t) per * * * — - - • 



iem.pnw. ipft DL, & duplum FB aequatur (e) parame- 




pRorosirio XXV* 

T VI Qp a( k ata re< ^ arun1 EL, BR^ qira ordlnantul: 
3x6* diametro fecundariae DN, funt ut abfciffe 
** DL> DR ab cjus verricc computatx^ 

AGantur EN, BS perpencjiculares diametrd 
fccundariar * ajcis autem parameter fit G H : 
(/) pcrQ^ ,a EN quadratum aequatur (£) rc&anguid 
pr. z4. ex D L in f G H * atquc B S quadraiufti re&ari- 
gulo ex D R ln G H ; erit E N quadratum ad 
quadratum BS > ut redtangulum ex DL iti 
(k) pcf GH ad re£tangulum cx DR in GHj fiye (k) 
pr. i. l.^ut DL DR. Sed ob triangulum ELN fi- 
(/> pcrmile (l) BRS, eft EL ad B R, ut EN ad 
pr. 4 . 1.6. bs, & quadratum £L ad quadratum BRi ut 
( m ) pcr ( m ) cjuadratum E N ad qiiadratum B S *, ergq 
l>r. 22. 1.6. ctiam EL quadracum crit ad quadratum BR* 
» ' ut abfcifla D L ad abfciffam DRi . 

S e H O L I 0 if • 

<«) pcr Quia ficut iri diametro primigema (#)i « 
pr. 6. & i n qualibet (o) fecundaria quadrata oroHnai* 
hinc^ tarum furit , ut abfciffa: a vcrtice computatae; 
patet, ca omnia qua: oftendimus circa parame* 
ttum , U tangemcni rcfpcifau diauwtri primi? 
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genias, ctiam habere locum in fecundam, SP 
cutt ergo parameter GH diametri primteenir T £?* ; x< 
G I eft ( 4 ) wrtia proportionalis poft abfciflam £ cr 
GK) & ordmatam DK* ita & parameter dia- eor.a. pn 
metri fecundariae DN crit terria proporttonalis 7 * 
poft abfciflam D R & ordinataffl B R . Et fiqt- ... ; 
ti tangens DO, dudfo ex tcrmirto D otdtnatarf . - 
I)Kj diametro primigenix GI fic occttnir, ut 
fint (b) aequales KG, GOj ita tan^ens BCt> (b) 
dudh ex termino B ordinata: BR> fic occurret 
diametro fecundarirc DN * ut fint aequales 
RD>DQ^ 



1 

1 . . v m 

PftoposiT** XXVL 

: * i .. 1 .1 < ; • 



Si diametro fccundaria DN produ£h ufqud adtAt,Vl* 
dire&ricis occurfum A * agatur ex vertlcc ff£«tf. 
axis G re&a GE parallela rangentt DOj 
crit ordinata» E L quadratum #qualc rcfltan- 
|ulo cx abfcifla t)L in quadmplum te<5t* 

DUfta ex focd F recla F A, q\ix convenlat c^.-Jm 
cum tangente in pundlo T , jungatur 20.' ' J 
GT> quae etic normalis (c) £xt GI , & cur- <<0 p* 
vam tahget (a) in vertice e;us G . Quia re-,,, 
<5his (^) cft angulus FTO> cftquc TG ipfi (O. p« 
F O normalis >■ crit O T quadratum aequale (/) J* 
redangulo GOF. Sed ob (g ) scquales OG> (/) J* 
DL, nec noo (£) FO, DA, rechlnguium **• *• F« 
GOF cequatur alteti L D A ; crgo ctiam O T < , * per 
quadratum arquale eric re&angulo LDA. Sed pr. h-I i- 
eum DO fit (i) dupla OT , eft quadratum £ 
DO quadruplitm quadrati QT; eigo & tdemio. 
DO quadratum eric quadruplum tcdtanguli > p» 
LDA> feii xqualc rc&angulo cx DL in qua- ' r * 
druplum re<&a£ DA. Eft autcm DO aequalis U)J* r 
(k) »pfi LG,aut (/) EL> ergo ctiam EJL^/}' 1 ^ 

qua- 
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quadratum aequabituc redfcangulo ex DL inqua~ 
. " <lruplum recfte DA. 

CoROLLARIUM I. 

Hinc etiam quadratum cujufcunque alterius* 
. ordinatx BR aequale erit re<5tangulo ex abfcif- 
fa DR in quadruplum redtae DA . Eft cninv 
(*) V&(a) E L quadratum ad B R quadratum , utDL 
Pr (* 2 /'per ad DR, fivc (b) ut rc&angulum ex DL in 
pr.i. l.i. quadruplum redtse D A ad redtangulum ex DR 
in quadruplum rectx DA. Vcrum EL quadra- 
( c ) per wm eft ( c ) xquale rectangulo ex D L in qua* 
pr. 26.4 druplum redtaj D A 5 ergo ( d ) ctiam B R qua- 
pr. 14 17. dratum ^quale erit re&angulo ex D R in qua- 
F ' ' 'druplum re&as PA-i : „ 1 0 »• 

COROLLARIUM IL 

, r . - Si itaque fit D C quadrupla re&se DA, erit 
ipfa fecundariae diametri DN parameter. Cum 
d) pcrenim cujufvis ordinatx BR quadratum fit (e) 
hanc pr. X q\izh re&angulo ex abfcifTa D R in quadru- 
plum redta: D A , ctiam aequale erit rectangtilo 
cx abfciffa DR in D C 9 ideoque D.C erit 
(/) P CT (/) tertia proportionaiis poft abfciflam DR & 
t r (7) ver ol<i inatam BR j ac proinde (£ ) diametri DN 
pr.pr.7. parameter. , . 

COROLLAKI9M IIL 

rTarameter crgo diametri cujufcunque eft quar 
drupla diftantia: ejufdem verticis a dirc&rice > 
(fc) pcr ideoque axi^ parameter > qux ^ft ( h ) quadru- 
jor.i.tkf.p]^ ipf ms QQj miriima erit Qrnaium parame- 

v tronjm, , • J 



■ 

1 




j 

\ * ; ..«..• 

') r . ■ * > J ►• . . ». 
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Dc diametris- con]ugatis cllitfcos , 
& hyyerboU 



Propositio XXVII 



Si cx quolibct pun&o N ellipfeos aut hyperbo- 

lx agatur ad centrum C recta N C > lrec Tab.VIJ 
produ&a ufquedum iterum curva: occurrat , J^Sf*»*» 
fecabitur bitariam eodem in pim&o C. 

DUfta ordinata NF, capiatur CP ipfi PF 
xqualis , & rurfus duda ordinata altera 
PM» jungatur CM. Cum igitur (a) fint <jf ) P er 
sequales C P , C F , nec non C A , C Qj crunt 
quoquc squales AP, QF, at S ue QP ' A ? 



unde re&angulum A P Q^quabitur alteri A F Q. 
Verum PM quadratum cft (i) ad FN quadra- (JOper 
tum, ut rc&angulum APQ^ad aliud AFQj pr,v# 
crgo cum \vxc rcdangula fint .rqualia , aequa- 
buntur quoquc quadrata PM , FN, re£|;a:quc 
ipfx PM, FN, ideoque duo latera CPj PM 
trianguli M C P aequalia crunt duobus C F , F N 
trianguli F C N . Sed propter parallelas P M , 
FN^ etiam angulus CPM aequatur (c) altcri («)P<r 
CFN 5 ergo etiam CM xquabitur (d) ipfi "*£ 
CN , & angulus MCP alteri NCF , unde pt. 4 . 
utrinquc addito angitfo. M C F , duo anguli 
MCr , MCF acguabuntur duobus NCF , 
MCF. Sed duo prjmi conficijint ( r c) duos re-* C#) 
&os; ergo & duos redtos facient pofteriojxs , pr ' 1 *' ' u 
atque adeo rc&a erit linea NCM . Vidimus 
autem aequales efle NC, CM> crgo NC pro- 
dudta ufquedum iterum curv* occurrat, bifa- 
riam fc&a crit in ccntro C • 

D Co- 
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< CoROLLARlttM. I. 

Quare C dudh pcr centrum C qualibet redta 
NM> agantur ab ejus terminis ordinatas NF > 
IA P - ipf* abfcindent cx diametro aequales par- 
tes CF, CP. 

COROLLARIUM II» 

Produdta ordinata N F in G , scjuales erunt 
( 4 ) v* 8c parallclse P M , F G , atque adeo jundta M G 
pr-H- r "-<equalis erit (*), & parallcla ipfi PF. 

CoROLLARIUM III. 

51 crgo per centrum C agarur BD parallcla 
ad ordinatas PM , FG» bifecabit ipfa re&am 

(6)pcrMG in E . Nam, ijuia cft CE parallcla latcri 
*M p£ NG triangpli MNG, erit {b) ME ad EG > 
hanc pr. ut M C ad C N > ergo cum fint ( c ) aequalcs 
M C , C N , etiam aequabuntur M E , E G . 

CoROLLARItfM IV. 

Cum fimili modo conftet , candem B D ctiam 
bifecarc in R rcdtam IO> jungcntcm tcrminoi 
xqualium ordinatarum K I , S O > patet B D effc 
diametrum, cui ordinantur MG, IO, & aliae 
redtae omnes, qux jungunt tcrminos aequalium 
(d) perordinatarum, qu^que proinde funt (d) paralle- 
pr.}!«i.f. jg diametro tranfverfe A 

SCHOLION.i. 

Diamcter hxc BD dicitur Conjugata diamc- 
tri tranfycrte AQ_. At fi prima ad redtos an- 
gulos aliam fecct , vocatur illa AxU con]ugatns 
- alterius a*is tranfverfi A Q. 

PitoMUtio XXVIII. 

TAB.VII Si ex terminis redta» NM trajedtae per centram 
P'&it.i. C, agantur tangentes MT,NH, quae dia- 
metro occurrant in T & H, ipfe squalcs 
crun t , & mutuo parallcte . ... 

QUia M T curvam tangit in M % quadratum 
CA aequalc (e) erit redtangulo PCT . 
r;: ^ '"Paii modo conftabit, quadratum ctiam CQ^ 

xqua- 
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aequari reftangulo FCH. Sunt vero jequalii 
quadrata CA, CQj crgo & rcdtan^ulum 
PCT jcquabitur FCH .^Verum^clt CP ipfi 

C H . Latera itaque M C , C T trtanguli" M C T 
zqualia funr latetibus NC , CH friattguu* 27 ' 
N C H . Eft autcm angulus M C T squalis 

(c) MT , NH, & angulus CMT *qua*pr'*/™ 
bitur CNH, unde crunt (d) parallela: M T t p r . ( 4 r ?i. per 

Pr* >$• 

P* O P O S 1 T.»t o XXIX. 

Diamctcr conju«ata BD in cllipfi cft fnedta Ta^ 
propomonalis intcr tranfverfunl A Qj Vlt 
& paramctrum cjus A V • * 

REftangulum ACQ^, five AC quadratum 
cfl : ad ordlnatiE CDquadtatum, ut 
AQ^ad AV * ctgo & quadruplum quadrati tou 1 1 R 
AC cnt ad quadruplum quadrati CD m ea- 10 ' 
dem ratione AQ^ad AV. Vcrum AQauadra- ^ 
tum eft quadruplum quadrati A C , & quadra- 
tum BD quadruplum quadrati CDi ereo & 
AQ quadratum erit ad quadratum B D , ut 
AO ad AV, ideoque AQ, BD* AV erunt 

ilK^SFIPH P ro Pottionalcs ; > & BD mcdia ii>. (f) 
tcr AQ^& AV« Itmvff.14* 

- ' .S 'C fl 0 £ t - # tf»~ 

Quamvis longitudo diametri cofijtigite fit 
detcrminata in ellipfl ab ejus periinetrb * fton 
tta tamen accidit in typ<tfMa, in qua eftptt** 
fus indefinua. \Jt Vcro etiam Jpfa determine- f A * 
tur, per hyperbol* centrum C dueefida eft B© Vlh 
qux fic mcdia pfopottionalis inter diametfum F *g. u 
tranfvcrfam AQ^& parametrum cjus A V-» ea- 
cjue ira difponi debet* tU fit parallela ordmati* 
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52 De Sectionibus 

diamctro tranfvcrfas AQ^ & bifariam fc&a in 
ccntro C. ■ \ • 

COROLLAEIUM L 

Igitur in ellipfi & in hyperbola quadratuin 
diametri conjugatae BD acquabitur rc&angulo 
(j)pcr ex latere tranfvcrfo AQ^in re#um AV (m\\ 
pr. 17. U. Sc quadratum femidiametri conjugatae C D erit 
pars quarta redlanguli ex latere tranfverfo AQ^ 
m rcclum A V . 

COROLLARITTM IL 

In hyperbola igitur acquilatera diameter con ju- 
gata eft lateri tranfverfo aequalis . Nam fi hv- 
(*) pcr pcrbola AMI fiierit aequilatera, crit AQ^(£) 
cor.ji.pr. lpfi AV xqualis , unde re&angulum ex A<X 
IO * in AV aequabitur quadrato AQj ideoque BD 
U c 1 pcr quadratum ( c ) aequabitur quadrato A & 
iii. BD ipfi AQj 

Propositio XXX. 

Tai. In ellipfi & hyperbola quodvis rcctangulum 
IVIL A P Q^ eft ad ordinatae P M quadratum , ut 
fig.i.%. quadratum fcmidiametri tranfverfae CA ad 
illud fcmidiametri conjugatae CD. 

(i)per J\ Eftangulum APQeft (d) ad ordinat* 
cor. ,.pr. j^ pM quadratum> ut AQ^ad AV. Scd 

(O perquia AQ. eft ad BD, ut BD ad AV (e) * 

c/usfchoL crit Aa ad A V, ut (/) quadratum AQad 
C/) per quadratum BD j ergo etiam rccUngulum APQ^ 
cor. i. pr. grit a d quadratum ordinatx P M , ut quadra- 
*°* ' ' tum A Q. ad quadratum B D > fivc ut quarta 
pars quadrati A Q, ad quartam partcm quadra- 
. j ti BD , aut ut quadratum CA ad quadratum 
CD. » ^ i 

1 ./> „■ Pko- 
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Propositio XXXI. 

Quadrara re&arum ME, IR quac ordinanrur Tab. 

diametro conjugatae BD, funt in hyperboh, vif. 

ut fumma quadratorum CE, CD ad fun> F/g.*. 
mam quadratorum C R , C D • 



Edtangulum QPA eft (a) ad quadrarum r*)per 
ordinatae PM aut (b) CE, ut quadra- pj-jo. 



antccedentium, nempe re&anguli QPA &CA 
quadrati, crit (c) ad fummam confcquentium (O per 
leu quadratorum CE, CD» ut unum antccc- 
dens ad fuum confcquens , five ut quadratum 
CA ad quadratum CD. Sed cum AQ^bifa- 
riam fc&a fit in C» cique addira fic AP j 1 - 
fumma re&anguli QP A & quadratt C A aequa- 
tur (d) quadrato PC vel (<) MEj ergo & (d) ptr 
ordinatac M E quadratum erit ad fummam" qua- P r « *• *• *• 
dratorum CE, CD , : .ut quadratum CA adpr.j4.P1V 
quadratum CD . Simili modo oftendam , effe 
ordinatoe I R quadratum ad fummam quadrato- 
rum C R , C D , ut idem quadratum C A ad 
quadratum C D ; ergo ordinatae M E quadra- (/) 
rum erit (/) ad fummam quadratorum, CE,P r * ,, -M- 
CD, ut ordinata: IR quadratum ad fummam 
quadiatomm CR, CD, & (g) permutando , ( g ) per 
quadrata ordinatarum ME> IR inter fe erunc, P f - 
ut fumma quadratorum CE, CD ad fumniam : \\ n 
quadratorura C R , C D . : j « : j 






£> i 



P»o~ 
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54 Ds Sectionibus . 

PropoiitioH XII. 

Tab. Quadrata rettarum ME, IR» quac ordinantur 
VII. diaractro conjugatae B D , funt in <ellipfi , 
ti{. n 'ut redbngulum B E D ad redtan- 

gulum BRD. 

/^VUoniam eft A CX. bifc&a in ccntro C, & 
\£ non bifariam fc&a in P , erit quadratum 
(s) pcr C A aquale (a) quadrato CP una cum redtan* 
l*J-l-*-gulo APQ^. Simili modo conftat, cffc CD 
quadratum aequale quadrato C E una cum re- 
ttangulo BED. Hoc autem pofito , fic often- 
< | ) per ditur propofitio . Quadratum C A eft ( h ) id 
r*« 30- quadratum C D 1 uc re&angulura A P Q, ad 
(O pcrquadratum PM vel (c) CE, & (d) permu- 
pr.34.1.1. tando , quadratum CA erit ad re&angulum 
JtfrfSs- A P Q> ut quadratum C D ad quadratuin C E , 
(#) per igitur(f ) convertcndo, quadratum CA erit ad 
cor.pr.18. reliquum quadratum PC vcl (/) ME, ut qua» 
(/) perdratum CD ad reliquum re&angulum BED* 
pr.34.1.1. & ({) itcmm pcrmutando , quadratum CA 
^^^erit ad quadratura CD, ut quadratum ME ad 
v * 9 ' re&angulura B E D . Pari modo conftabit , qua- 
dratum C A eue ad quadratum C D , llt qua- 
dratum I R ad re&angulum BRDj ergo M E 
t|) Ite ^ adra uwn erit ad re&angulura B E D ( h ) , ut 
»*»it£*<lR quadratum ad reftangulum BRD, & (i) 
ptUll*?, pcnuucando , quadrata ordinatarura ME, IR 
' rnter fc crunt , ut re&angulum BED ad re- 
ftangulum BRD. 

5 C H O I. I O N, 

Quia ut in diametro tranfvcrfa AQj» ita Sc 
in ejUs conjugata BD quadrata ordinararum 
funt in ellipfi , ur re&angula , quae diametri 
conjugatae partibus contincntur patet , ea omnia 
quse circa parametrum in tranfvcrfa diametro 

de- 
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dewonftravi , poffe ctia<n conjqgatx diametro 
apphcari . Itaque fi fiat , uc rcdanguium B E D 
id ordinat* M E quadratum , ita diamcter con- 
jigata BD ad quartam proportionalcm BL* 
lacc crit ( a ) paramecer diamctri conjugata: B D . C 4 ) j*r. 

W.i. pr.- 

Pkopositio XXXIII. ,0 " 

Oiamcter tranfverfa AQJn cllipfi eft media Tab. 
proportionalis inter conjugatam BD & pa- VII. 

ramctrum hujiis BL . f*X« *• 

Q 

Bfcl . „ 

oiadratum , „- ytlul „ 

aiadratum ME. Scd quadrarum CD cft ad 
cuadratum CA> ut quadratum BD ad quadra- 
um ACb & re&angulum BED cft (d) ad (<t)v™ 
^uadratum M E , ut B D ad B L > ergo & qua- „ pr ' 
^ratura BD erit ad quadratum AQ^ ut BD 
:d BL, unde BD , AQ, BL funt (0 'in ' (O p* 
onnnua proportione, atque adco A Qtttedia Icm ' 
cit proportionalis inter BD & BL. ^ ' 4 * , 

COROLIA RIVH. 



tftinter BD & BLj unde cjucmadmodum eft pr Cf „ 
BD diainctcr (h) conjugata ipfius AQ., ita & (*) pcr 
ipft ACLerir diamctcr conjugata ipfius BD. 5^:**? 

S C • H O L I O N . * 7 " 

S veluti (i) in ellipfi, ita & in hyperbola c; > pcr 
poftre&as BL>, AQ^ inveniarur tcrtia propor- *>'• 
tiondis BL, indcque hac veluti rc<9to latere, Vtt 
trantefo autem BD dcfcribantur (£) hyper- ^ ^ 
bolxSZ, DX; hx dicemur prioribus conju- 
gau . Quippe BD, quac eft diamctcr conjuga-* r - 
ta ref*£tu hyperbolarum AM , QN, tranf. 

D 4 vcrfa 



1 
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/$6 De Sectionibus 

vcrfa evadit relatq ad alias BZ, DX, & Vv 
ciflim. t 

^■i ■ 

C A P U T VII. • 

De ellipfis dUmetris fecuniariis. 

L E M M A I. 

Tab. II. C I parallelae GK, D C ita fint kGcx in I- 
fig. 2.3.0 & E, ut GK fit acf DC in ratione Gi~ 
ad D E, redtae autem illas jungentes GD, JCC 
conveniant mutuo ad pun&um A; etiam jin- 
£b EH tranfibit per pun&um 
(j)pcr Jungatur AH. Quia GK eft (a) ad DC, 
hyp. ut G £l ad D E , etiam ( b ) permutando , eit 
Jtl?f GK ad GH, ut DC ad DE, & (c) dividct- 
P (c) pc 5 ;do, KH ad HG, ut CE ad ED, & (d) h- 
P^ f-.vcrtendo, GHadHK, utDEad EG. Suit 
fchoi. pS 1 . vero GK, DC mutuo parallelae j ergo A-i 
■16.1.5. produda fecabit (e) rc&am DC in E, idei- 
Um.lFZ vidflim tranfibit per pun&um 

L T M M A II. 

Ta*. Si parallelae AE, BF ita fint fedte in C& 
Vtt D, ut AE fitad BF in ratione AC ad BD, 
Vfah indevero pcr C & D dudhe fint parallehe C ri , 
4 * * DK, qux ipfi AB occurrant in H & K*, ccara 
junftae EH, FK erunt invicem parallelae. 

Quia funt parallelae A C , B D , angilus 
CATl (f) xquabitur DBK. Scd proptef pa- 
pr.i7.lH! raKelas CH, DK, ctiamangulus CHAaqua- 
({)per)is (g) eft DKBs crgo triangulum ACH erit 
Gmile BDK, & AH erit ad BK, u AC 
pr.li, lil ad BD. Sed etiam AE eft (i) ad BF, it AC 
(/Jpo-ad BDj crgo (£) & AH erit ad BK, it AE 
7^) perad BF. Vidimus autem angulum EAHxquari 
fr.V.i.j. altcii FBK j crgo sriam triangulum A E H 

erit 
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erit (a) fimile BFK, unde angulus E a^qua- (*) per 
fritur ipfi F, & reliquus EHA reliquo FKB, ^* 4 * L6 ' 
ideoque funt (b) parallels EH , FK f (*) per 

C O R O l h A R I V M. pr.29.Lu 

. Unde triangulum CEH cric fimile DFK. 
Nam ob parallclas EH, FK, angulus EHA 
( c ) zquabitur FKB , & ob parallelas CH, (O per 
DK, angulus C H A sequabicur (d) DKB;^ 1 ^ 
crgo Sc reliquus EHC erit a f quahs reliquo eand. pr. 
FKD. Sunt vero asquales (e) anguli E & T y] ( *> P« 
crgo ttiangulura CEH *rit (/) firaile DFK . Tz/W 

• . ... . . f pr-4- 

Propositio XXXIV, 

Omnis rc&a, ut HG, parallela tangenti EF. Tab. 
Sc ellipfi utrinque terminata , bifariam in }L VIL 
fecatur ab alia rc#a ET r ,< trajc#a per ta- 
dtum E &: cenrrum C . 

SUpcr axem AB vclut diametrum defcripto ' 
circulo APBI , ex pun&is H, E, G de- 
mittantur axi normale* HC, EM, GN, cir- 
culo occurrentes in R, P, QL- Jungatur dein- 
dc FP quae (g) circulum in P tanget, & du- ( g ) ^ v 
<Sta R Q^ conveniente cum radio C P ia S , pr. **• 
cum axe autera in L , jungatur SK. Quia 
funt parallel* (h) RO, QN, eftque (/)RO (h) ra 
ad QN, ut OH ad NG, utigue cum R<X*(?p£ 
occurrat ipfi ON in L, etiam HG (^)pr. 12. 
tranfibit per pun&um L, unde ob parallelas vcf 
(/) KL, E F , crit (m) CK ad KE, ut CLTo^ 
ad LF. Quia pariter paralleli PM , QJ^J typ- 
funt inter fe, ut (n) ME ad NG, atque exE J/&jf 
& G dudhe funt parallelac EFi GL , eriam (»)per 
parallela: crunt (0) PF, QL, five PF, SL,PVV 
& CS ctit (p ) ad SP, ut CL ad LF. Vi&ioL°J* 
mus autem etiam CK efl*e ad KE , in cadera (f)j*r 
ratione C L ad L F 5 ergo & CS crit (q) ad^J^f 

SP, pr.t1.t5* 
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(*)T»crSP, ut CK adKE, ideoque SK eric (*) pa* 
pr, 1. rallela ipfi PE , ac proindc & rcdtis RH, 

<*> i^OG, unde HK erit (b) ad KG, ut RSad 
lc £f p<£ SQ, Sed quia cff CP perpendfcfftaris (c) tan- 
yr. i6.l$> genci PF, ac proinde ctiam ( d } chordap R 

(d) FT quam fibt Vidimus parallelam , utique squabun- 
p ('o ^tur (e) RS, SQj crgo arquales erunt quoque 
pr. 3. 1- 3. HX, ; KG, atque adeo HG bifariam fedta erit 
in pundto K. 

• C O R O L l A R * V H • 

In cllipfi itaquc AHBT quarfibec rcfta E T 
tradudba per cqntium d cft diametcr Sccund*- 
ria\ cui < ordinabuntur lineorredte otnnes ter^ 
itiinawe utrinque a curva, ut paraUclt tangen- 
cx curvam in pun&o E. 

r 1 P K P o S I T I o XXXV/ 

' . lifdem pofiti* quae in praecedcnti proj>ofitionc , 
/' fi pcr dlipfeos centrum C agatur C V paral- 
leld ipfi KL, five tangcnti £ Fi crit SQad 
KG, utCP adCV. 

ORdinata axt VY quac circulo occurrat in 
pundo Z, jungaturCZ. Cum finc p*- 
Cfi per ralielx (/) SK, QG, Ctit (g) S L ad QJL, 
ItfTjMs ut KL ad GL, & (h) dividendo m figura 
4r £ i p£ P rima y & in altera componcndo , cric S Q^ad 
JkM. QL, ut KG ad GL , & (i) permutando, 
JtifTSQad KGi ut QL ad GL • Rurfus quia 
^(ir^parallel* QN, ZYiuiit tk) intcr fc, utGN 
*ts&L$. ad VY> cltque C V parallela ipfi GL, etiam 
A )pcr CZ parallela (/)eric QL, unde triangulum 
\i)vcr C V Z crit ) fimilc Q&L > bc CZ ad CV, 

rm . *>. r v J 4 T I T. J. »4v«.a ~. •>■«<>«.«« om^mi 1 1 



< 
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\ C O "%• 9 V h \ A K l V M f 

Quia efl^a^ KG» ut CP ad CV, 
etiam quadratum (*) SQ^ erit ad quadratum 
KG»-w quadratura CP ad quadratum CV. pr.ai.iX 

PlOMSITl» XXXVt 

Iifdcmmanentibus,>:£hngulum EKT, a dia- 
mecri partibus comprehenfum > ecit ad ordi- 
natae K G quadratum , u t quadra tum C E ad 
quadratum C V f ,»•• - ! v • . 

» 

QUia eft ET bifariam fe&a m C, & non. 
bifariam in K i etjt quadratum C E xqua- 
Ic (b) quadrato CK una ciim re<Staagulo (*) 5*r 
EKT, Eandem ob caufam , quadratum CP^* 
aequabitur quadrato CS una cum rc&angulo 
P S I . Hoc autcm pofito , fic oftenditur propo- 
fitio. Quia (c) funt parallel* SK> PE» «rit 1* 
CE adCK, ut (d) CP ad CS, & quadra- 
tum CE (e) ad quadratum CK> Ut quadra- cor. f . pr. 
tum CP ad quadratum CS; igitur (/) Con- 4 '^' pep 
vertendo, quadratum CE crit ad reliquum rc-pr,»i,u! 
ciangulum EKT, ut quadratum CP ad reli- <f> *** 
quum reftangulum PSI, & (g) invertendo , il'.' 
rectangulum EKT ad quadratum CE, ut t& <J,\ 
ftangulum PSI ad quadratum CP, & (h) f £t 5 *' 



K 



J - "» 4 ' ■ — ' ' — w A 1"— • * * * ■ * 

dratum S(lcft ( ^ ) ad quadramm K G § 
quadratura C P ad quadratura CV i crgocx c J r ^^ 
«quo (/) re&angulum E K T erlt ad quadra- (nvet 
tum KG, uc quadratura CE qd quadratumP^- 1 ^ 
CV. 
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I « . . .■> 

. ' P r o p o s i T i o XXXVIL 

• * * 

T ,In ellipfi qualifact AVE quadrata reclarum 

yijl GKi OF, quae ordinantur diametro fecunda- 

F/z. %i riae E A , funt intcr fe , ut re&angulum EKA 

6 adaliudEFA. 



D 



U&a ex centro C re&a C V parallela or- 
dinatis G K , O F > re&angulum E K A 
(*) pcr cr j t ( 4 ) a d ordinatx GK quadratum, ut qua- 
pr ' 3 ' dratum CE ad quadratum CV. Simili modo 
conftaf, in eadcm quoque ratione efle re&an^ 
gulum E F A ad ordinatae O F quadratum j er- 
(Opergo re&angulum EKA crit (£) ad ordinatae 
pT * ,,# K quadratum , , ut re&angulum EFA ad or- 
(c)pcrdinatx OF quadratum , & (c) invertendo, 
fchol. pr.quadratum orcfinatac GK ad re&angulum EKA, 
16 5 ' ut quadratum ordinatae OF ad rectengulum 
p^/^EFA, & (d) permutando , quadratum ordi- 
natx GK erit ad quadratum ordinatx OF, ut 
redtangulum EKA ad redkangulum EFA-3 
Scmolion. 
Quia ficut in diametro primigenia , ita & 
in qualibct fecundaria quadrata ordinatarum 
funt ut redfcangula quae diametri parnbus conri- 
nentur ; patet , ea omnia , quae circa parame- 
trum & tangcntem oftenfa funt in diametro pri- 
nrigenia, enam habere locum in qualibet fe- 
cundaria . Si ergo fiat , ut re&angulum E K A 
ad ordinatae GK quadratum, ita EA ad quar- 
(t) pwtam proportionalem EL; h&c erit (e ) parame- 
cor. i.pr. tcr diamerri fecundarix EA. Et fi cx rermino 
G cujufvis ordinatas GK agatur tangcns GD, 
qu# diametro fecundarix occurrat in pun&oD; 
<f> refta CK, CE, CD erunt continuc (/) pro- 
i4-' portionales. 

Pao- 
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P R OPOSlTlO XXXVIII. 



Iifdcm pofitis, fi VC producatur doncc occur- 
rat denuo ctfrva: in X erit VX media pro- 
portionalis inter diametrum fecundariara E A , 
& parametrum ejus E L . 

QUadratum E C eft ( * ) ad quadratum C V , (4) pef 
ut reftangulum EK A ad ordinats GK pr * i* 
quadratum, five ut (b) EA ad EL. Sed qua- (*) per 
dratum E A eft ad quadratum V X , ut quadra- fc ***- P r - 
tum EC ad quadratum CVj ergo & quadra* * 7 * 
tum E A erit ad quadratum V X , ut E A ad 
EL> ideoque EA, VX, EL erunt (r) con- (r) ^ 
tinue proportionales , & V X media inter E A lcm - p* 
& EL. * 

COROLLARIUM I. 

Itaquc re&a VX erit diameter (d) conjuga* (d) pct 
taipfiusEA. 

CoROLLARIUM IL 

Quia quadtatum E C eft ad quadratum CV» 
ut re&angulum EKA ad ordinatac GK qua- 
dratum , etiam quadratum femidiametri tranf- 
verfx crit ad illud femidiametii conjugatx, ut 
redtangulura EKA ad ordinattc GK quadra:- 
tum. 



C A P U T VIII. 
De afymptotornm hyferbol* proprietatibus . 
Defimxtio XIV. 

SI ex vertice N axis tranfverfi QN agatur 
tangens E F , qux fit arqualis conjugato J 11 * 
axi Bb, & divifa bifariam in pun&o N> jun- 5# 
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62 De Sectionibus 

€tx C E , C F Afympoti vocabuntur hyperbo 
lx INL. ; 

CoROLLARXUM I. 

Quoniam re&a EF hypcrbolam tangit in 
(«) pcrvcrtice axis N, parallela (*) utique erit ad 
cor.i.pr. or< ji nata$ c i<jcm axi, atque adeoetiam (£)con- 

(0) per jugato axi Bb. 

fchol. pr. C O R O L L A R I U M II. 

* 9 ' t Si hypcrbola INL fuerit arquilatera , re&us 
crit aiymptoticus angulus JECF. Cum enim 

(c) perin hoc cafu (c) requentur NQj Bb , etiam 
cor.i. pr. aequales (d) erunt NQ^ EF, & earum femif- 
T<0 P<*^ c$ ^C» NE, NF; uncje fi ccntro N & in- 
hyp. tervallo NE circulus defcribatur, tranfibit ipfc 

<#) pcrctiam per C & F, retfhifque prodibit (e) in 
pr- **• w- femicirculo angulus ECF. 

C O R O L L A R I 17 M 1 1 L 

Si re€tx CE, CF produ&rc fuerint vcrfus 
C, afymptoti quoque cvadcnt hyperb»laj oppo- 
fitse QJD. Per verticem cnim Q^dudka ran°en- 
(/) pcr te TH, quae (/) parallela crit ipfi EF, tnan- 
pr. **. gulum ECN erit (g) fimile COH, & NE 

v?l i!X crit ad Q. H > ut NC ad CQj ergo cum finc 
aequales N C , C Q^ etiam aequabuntur N E , 
QH . Simili modo liquet , aecjuales efie N F , 
Q.T', erip ctiam TH aquahs crit ipfi EF 
vel B b , ideoquc C H , C T afymptori quoquc 
ik) pcrcrunt (h) hyperbol* QP« 

det. i4* 



✓' 

* 
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PROJOSIT 1*0 XXXIX. 

Si pcr quodlibet punfium O hyperbolae INL 
tradu&a fit rcdta GS parallcla tangcnti EF 
vcl conjugato axi B b » qu# afymptotos fccet 
ui G & S, hyperbolam vero in O & R; 
re&oe GO, RS curva & afymptoto interce- 
ptae, mutuo aequabuntur. 

QTJoniam CK fecat parallelas EF, GS in 
N & K, crit (<*) GK ad KS, ut EN per 
ad NF> ergo cum fint sequales E^N, N F , Icm -P r -*J- 
etiam aequabuntur GK, KS. Sed quia eft OR 
parallcla (b) verticali tangenti EF , ac proin- (b) pcr 
de (c) ordinata axi QN , etiam funt aequales typ* - - r 
OK, KR, ergo *quabuntur & reliquae GO»«.V.5! 
RS. ij» 

■ 

. . % . a 

Pioposiiio XL 



pofitis qux in prxcedenti propofitione , 
quadratum EN sequabitur redtan- 
gulo GOS. 

DUfla OA paralleja axi NO , quae (d)J r d )t** 
ordinata crit con jugato axi JBl> , quadra-27? 4 ^ 
tum OA vel (e) KC erit ad fummam qu^* <•> P» 
dratorum CB, CA, ut (/) quadratum NC pr ^ 4 '!£ 
ad quadratum CB, five (g) ut quadratum NC pr. /1. 
nd quadratum NE. Sed ob parallelas NE,/P 
KG, eft (b) KC ad KG, ut N C ad NE/fiJV 
bc (i) quadratum KC ad quadratum KG, utcor.i.pr. 
quadratum NC ad quadratum NE, ergoetiam 
KC quadratum crit (4) ad fummam quadfaiio- pr.n.U. 
rurr CB, CA, ut idcm KC quadrarurri ad <*>p« 

2uadratum KG , unde fiunma quadfatomin #5 * 
:B, CA «quabirur KG quadrato, & proptc- 

rea 
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64 De Sectionibus 

rca fiutrinque auferantur quadrata xaualia CAi 
u> pcr KO, reliquum quadratum GB vel EN (a) 
pr. 5.1. 2. xquabitur reliquo re&angulo GOS. 

Corollarium L 

(Mpcr Hinc GO erit \b) ad EN, ut EN adOS. 
pr.i7.u- 5 unt vero ( c ) aequales EN> NFi ergo& GO 

dcfci^crit ad EN, ut NF ad OS. 

COKOLLARIUM II. 

Etiam re&angulum G R S atquaic erit qua- 
U) per drato NE. Quippe cum fintsequales (^)GO, 
pr- 39- RS, addita utrinque OR, aequabuntur quo 
que G R , O S , atque re&angulum G O S 
aequabitur alteti G R S , ideoque hoc etiam aequa- 
(e ) pcr bitm ( e ) quadrato N E . 

h a 1 ; c fr. COSOLLARIUM III. 

Dudka qualibet alia MILV parallela ipfi 
E F vel B b , re&angulum M I V xquabitux 
( /) P cr G O S , utrumque enim (/) «equatur quadrato N E. 

eaiid. COROLLARIUM IV.] 

(^)per Ergo Ml erit (g) ad GO, ut OS a^ I V. 
pr. i6- 1.6. Sed qui a e ft KS minorZV, & OK minor 
IZ, etiam OS minor erit IV j igitur & MI 
minor erit GOj ideoque fi hyperbola &c afym- 
ptoti producantur , femper accedent propius ad 
le ipfas. 

• . ' ' ; • t 

( Piopositio X L I. 

Tab. Afymptoti & hyperbola produdx in infinitum , 
Y IH# acccdent propius ad fe ipfas , quam pro inter- 
h vallo quolibet dato P , quin taraen unquam 
conveniant inter fe. 

Flat ut data P ad N E , ita C N ad quar- 
tam proportionalem CZ, agatulque per Z 
re&a MILV parallela ipfi EF, vcl Bb. Qaia 
eft IV major ZV, erit IV ad NF in majori 
ratione quam ZV ad NF. &d ob parallelas 

NF, 
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C o h i c i ' si %j 

NF, ZV, eft(*) ZV ad NF, ut CZ ad <<)fer 
CN > aut ut (*) c NE ad P? ergo etiam IV^j 1 ^' 
crit ad NF in majori rationc quam NE adP . *'(i)pct 
Scd quia rc<5tangulum MIV aequarur (c) qua- conftr - 
drato N E aut reftangulo E N F , erit ( d ) I V pcr 
ad N F , ut N E ad M I ; crgo & N E crit ad (<t) j*r 
MI in majori ratione quam eadem NE ad p s 
ac proinde MI minor (e) cft ijpfa P , unde co per 
afymptotus CE acccdet propius ad hyperbolampr.io.l.j. 
quam pro intcrvallo quolibct dato P . Non po- 
tcft tamen cum hyperbola convenire, quippc in- 
ter utramque cft lemper aliqua refta M I , qu# 
cominet cum IV re&angulum MIV aequalc 
(/) quadrato N E . (f)per 

CorollariumI. pr. 40. 

Hinc nulla eft re&a linea ita parva , ut ne- 
<|ueat affignari altera minor ipfa, ideoque qux- 
Iibet data re&a dividi poteft in infinitum . 

C O R O L L A R I \T M I U 

. Si ex quolibet pundto D intra afymptoticum Tai. 
angulum ECF agatur quxlibet re&a DA pa- VIII. 
rallela afymptoto uni CF, eadem verfus A pro- 
du&a, hyperbola: occunet in aliquo pun&o P. 
Nam intervallum parallelarum D A , C F re- 
nianet femper idem , dutn e contrario intervat- 
lum byperbolae NRL ab afymptoto C F njnui 
(i) femper debct. - / - (g)vn 

hanc pr, 

PloPMirr* XLIL K - 

Si # per aliquod pun&um I hypcrbola: INL tra- Tab. 

jiciatur quslibct re&a H T , afymptotos fe- VIII. 
cans in H & Ti rtfbng^lum HRT arqua- 
bitur alteri H IT . 

AGantur pcr I & R rcdx MV, GS paral- 
lelaj tangenti EF aut conjugato axi Bb. 
Quia rc&angulum MIV arquatw: (h) alteri 

S GOS £'' ,pr ' 
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(<)perGOS vei ctiam alteri (4) GRS, eritGR 
cor.a.pr.(^) a d MI, ut IV ad RS. Sed obparallelas 
4 % )pe rMI, GRj eft (r) GR ad MI , ut HR ad 
rr.iJi.HI, & ob parallelas RS, IV, eft (d) IV 
J V. pr! ad RS, ut IT ad RT4 ergo etiam HR eric 
4 . 1. 6. ad H I , ut I T ad R T , unde rc&anguliini 

(OP«HRT (e) arquabitur HIT. 

(OPcr C 0 K 0 L t A R I tJ M. 

fv.i6.U. Hinc curva & afymptoto interceptas HI, 
RT, fempcr mutuo funt squales , Nara cum 




(h) per 



Ta*. Si rc&c HP afymptoris interceptx, & tangen- 
VIII. ti curvam in pun&o O, agatur paralleU 
Tig.s- FrDT; erif HO major FI, y 

AGantuf per t & O rc&c M V* CS paral- 
lebe Conjugato axi Bb, quar erunt (i) 
pr.\'o. ET. mutuo parallete , unde nngulus HGO (0 
<4) .P" acquabitur F M I . Verum obparallelas ( /)HO f 
*i n per F I y etiam aogulus GH O a*qu alis ( 0* ) eft al- 
*yp. teri MFI> crgo triangulum HGO erit (») fi~ 
Bf^llT mile FMI, & HO erit ad FI, ut GO ad 
' <»V i*rMIr Eft autem GO (0} major Mlt crgo & 
rr ; 4.r^HOrnajQreritFIe 



cor. 4. pr* 
40. 



» 

- 
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tp*6>psi f t.a Xtiv, 

Re&a HP afymptotis iritetcepta * & fiyperbd» 
lam tangens in putt&d O * bifariam divl* 
fa erit in eodeiu pundtd conta* 

ftus O* 

Slntfi fierl poteft, ina?quales OH, OP, tf- 
que e* majori QP auferami; po*tio AP 
sequalis ip'fi O H . Du<3a deinde cx A teflta 
AD paraileja afymptoto CV, quce curvqc (a) A*) P^" 
occurret in pun&o D, a^atur per D rq#a jf' 1 ' p " 
F {£ T .P/raNda tangcnd H P , Quia fuqt t* 

^T* (*) tam W AP ' ,*P Ui Pcr" 

AD, PT* patalleloglammum eiir D APT , fcmflr. 
& ldeo smiaburitur (c) AP, DT. Sed tlkJ<lP* 
HO (<<) ipfi AP *qualis, & FI $ 
K\ K? r »?r «q^untttr quoque H O i F I , quod Wp- ^ 
cft (/) abfuvdum.- itaque ipfr HP fmm^£ i l& 
a« crif m punfto 0# jtfft 

SI pcf quodlibcf purtdtum R |m>crk<>f* FOL ^ab". 

a^tur A?RT paralicJa tangenti HP> ^ 1 "- 
teaaogultuii A F T ^uabitot qu*« 
drato HO < 

JUn&a OR qu± alympfotos leccf iti G tk 
S » efunt (* ) sequalcs G O » R S atque adcO <i > <* 
etiam GRj OS j ufide G R ctit ad GO. 
Sl S , A d A S ' 'J&jk parajkias HO< AR* 
eft (A) AR ad-HO, iit GR. ad GO< &. ofejft.E 
pafallelas RT, OP, eft (fjof ad RT, ut*i^. 
OS ad R S, cfgo etiant AR etit ad HO* tlttAU *** 
OP id RT , & (O tcaanguluitl ART t. '*f 



F, i At* 
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*8 DE SECTIONIttJS 

C) ptfAtqui re&angulum ART aiquatur (*) alteri 
AFT» ergo etiam recT:angulum AFT aequabi- 
tur quadrato HO. . ; 

C A P U T IX. 

&e hypcrboU diametris fecmdariis . 

Pjtpposnio XLVL 

TAi.ntOmnis reda, ut FR, parallcla tangenri HP> 
Ft$,u & utrinquc hyperbola terminata, bifanara m 
E fecatur ab alia re&a C E , du<fta per cen- 
tnim C & coftta&um O. 



REfta FR produfla afymptotos fecet in A 
& T. Cura parallelae AT, HP fint fe- 
&x a reda CE in E & O , crit (b) AE ad 
J^ET, ut HO ad OP. Sunt vero (c) aequales 
("TwHO, OP; crgo & «jhabuntur AE, ET . 
f; ¥• ]Porro funv (d) quoque «quales AF, RT; er- 
wlprJEgD & atquabuntur FE, ER, ideoqiie FJt bi- 
... fariam crit fefta in puncto E . 

C o & o % t h * i tx m • 
M per Produfta ergo CE in D, erit (e) DO dia- 
c or! def.tf. meter Secmdaria* cui ordinabuntur line£ re* 
&x omnes, parallelae tangenti HP > & Utrin- 
quc hyperbol* terminatafc, 



Pao- 
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C o m i c i il 69 

Proposit iO XLVII. 

re&a N L utrinque hyperbola termitlata , di- f ab. f & 
fecetur in pun&o E , & du&a ex E pei ccn- i^. 
trum C fe&a E D , utriquc hypeibolae occur- 
rente in O & D , agatur HP qu<e curvam 
tangat in pun&o Q 3 Qvh NL parallela 
ipfi HP. 

I refla N 1 nori cft parallcla tangenti H P * 
O agatur jcr E huic parallcla FR, afympto» . 
tos fecans m A & T» qux ent bifariam fedta 
( a ) ab ipfa C E in E , undc cum fint ( b )a?qua- (*) fr* 
IesAF, R T , etiam aequabuntur AE, ET« pr ;#' J 
Parirer quia I N aequalis ( r ) «ft ipfi LM,> & cor . pr.4i< 
NE («I) ipfiEL, ctiam aequabuntur I E , EM. /O p<* 

" — eor; 



Scd etiam angulus iEA acquatur ( ^ ) alteri ld ^^r 
TEM ergo triangulum AIE asquabitur (£)hyp. 
ETM, & angulus IAE ye! CAE aut CAT J\l$ 4 
arqualis crit alteri £TM vel ATM, unde pr (/j pe# 
ln tuangulo ACT angulus internus erit ex- pf- 4- r - f < 
terno aequalis, quod cft abfurdum. Itaque non 
FR, fed N L eft parallela tangonti HP, , \ ; . 

^ CoROLLARlUM & / fc 

Quia eft NL parallela tangenti H P , c&aaf 
aliae redtae omnes hyperbola paritq* tenmna** j v ^ 
& parallelx ipft NL ? erant fimiliter (&) p^. fa)p«r 
rallelae cidem" tangenu HP, ideoque bifariam P r - 
( h ) fecabuntur a re&a C E Vel D O * quafc < * > P* 
proinde crit diamcter carundctn 4 

C O K O L L A R I U M II 

Quoniam duu> aeauantuir E.N, EL$ neccffa- ,(*)&* 
rio funt (i) inaquaki EA, ET * five £F, hancpi ' 
E R j patet , duas rc&ais NL, FR* utfinqoe hy- 
pcrbola terminatas , & per ejafdern ccntruri* 
aon iranfeuntes, k h bifariam non fecare* 
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PfcorojitN JtlVftt 

Tab. tx. 3 ua v>5 hyperbola FOM re&aftgulum DEO 
W*Vj/ ^ quadratum ordinatx FE, ut quadra- 

tum C O ad quadratuni H O ♦ 

(< , )P er /^Ooniam VO blfariaffl (4) fe&a eft inC, 
jpr, »7» vZ eique addita eft OE , erit (b) CE qua- 
*i > i p ! r dratum aequale quadraro CO una cum reftan- 
' gulo DEO. Pariter cUffl AT fedka bifatiam 
flt (f ) in £, & nOn bifariam in F, crlt AE 
**(£) pp" ^uadratum aequale ( d ) quadrato f E una cum 
ft)y !.». re&apgulo AFT# Hoc autem pofito, ficoften- 
ditur propofitio. QuU cft HO parallela lateri 
(Oter&^ * r * an £ u K ACE, erit (e) CEad CO, ut 
^,i. pr. AE ad HO , & quadtatum CE ad quadra- 
* \f mm CO> ut (/) quadratum AE ad quadra- 
pr.22.1I tum HO, fwe ut quadratum AE ad U) re- 
(p pcr ftangdlum A F T s igitur convettendo ( h ) aua* 
ik) t* to&^ ^E crit ad reliquum reAanguiuifl 
t6r ? 1. pr. DEOj ut quadratum AE ad reliquum qaadra- 
*hkh tum FE , & (/) invertendo , re&angulurtt 
fcboi, p£ D E O crit gd CE quadratum , ut auadraram 
faXfS*' FE t*d AE quadratum , & dtnique (*) permu- 
■JtVi p f tando, re&angulum DEO erit ad FE quadra- 
***** — 9 ut quadratum CE ad AE quadramm , 

it quadratum CO ad HO «juadratum, * 



f : t : o ; « 1 
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C o N i c t * ; 7? 

Propositio XLIX. 

Ift quavis hyperbola F O M quadtata re&arum t ab . ij. 
F E , K S , quac ordinantur diainetro fecunda- fig. %. 
t\x DO > funt m re&angulum DEO ad 
aUudDSO. 

RE&angulum D E Q eft ( a ) ad ordinatas F E ( * ) pcr 
quadratum , ut quadratum C O ad qtfadra- **• 
tum HO. Sed in eadenv quoque ratione eft 
re&angulum DSO ad (b) quadratum KS> er- (*) per 
go reftangulum DEO erit ad quadratum FE**"* ^ 
(V), ut rc&angulum DSO ad quadratumKS, % (f)pcr 
& (d) invertendo , quadratum FE ad reftan-pr.ti.V-r- 
gulum DEO, ut quadratum KS ad re&an- jSAi 
^ulum D S O i & permutando ( e ) cjuadratum 5?/ f ?^ 
F E ad quadratiim K S , ut re&angulum D E O f* 
ad re&anguldm DSO . - - 7/ 

ScHOLIOK. 

Quia ut iri diametro primigenia , ita & in 
quaubct fecundaria quadrata ordinatamm funt^ 
ut re&angula abfciffarum ; patct i ea omnia 
qu« circa parfcnetrum & tangentera oftenfa 
funt relate ad diametrum primigcniam , ctiam 
habere locum iti qualibet fccundaria . Si ergo, 
fiat, ut reftangulum DEO ad quadratum, or- 
dinatx FE , ita pO ad quartam propoirdoftar 
lem OL> hxt erit (/) parametcr diarrifctri fe- (/; pct 
cundarias J> O. R^rtus h ex termino K cujuf- c £' u 
vis ordinatx K S ducatur tangcns K T , con- IO * 
veniens cum diametw DO in Ti rc&se CS, 
CO, CT erunt (g) continue proporticK , , 

naiCS# "V- . ™ . V- cor. 4 . pK 

14. 



1 i 
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7* De SircTjONiftirs 

ntorofHid uvm. 

T**,T& In ^ uay55 typerbola FOM re&atigulum DEO 
fi* m%f eft ad quadranim ordinatae FE, ut quadra- 

tum CQ ad quadratum HO, 

( 4) pcrO^ 0nIam 1)0 b,fariartl (") eft inC, 
l*f *7> V£ eique addita eft O E > erit ( b ) C E qua- 

r /f dracum arquale quadrato C O una cum re&an» 

gf&o DEO. Pariter ctlrt AT fe&a bifariam 

pr ( ^ )pcr "- * n * n0n kiferiam i° F » crit AE 
(W vpr qua<Jratum aequale ( d ) quadrato F E una cum 
fttyl.}. redkapgulo A FT» Hoc autem pofito, ficoften- 
ditur propofitio , Qvtii eft H O parallela Iateri 
(OPcr^E trianguli ACE , erit (e) CEad CO, ut 
<5or,t,pr. AE ad HO , & quadratum CE *d quadra- 
+\j' eT mm CQj ut (/) quadratum AE ad quadra- 
p f ia,u. tum BOf five W quadratum AE ad (g) re- 
.($) &angdlifm APTs ignur convertendo (/*) Qua* 
per dratum CE crit ad reliquum reftangulum 
t6r ? i. pr, PEO$ IH quadratum AE ad reliquum qtiadra- 
^y^mm FE, & (/) invertendo , re&angulurt* 
bhol, £. D E O cnt ad C E quadrarum , ut quadratum 
itAfS* FE 3d AE quadrarum > & cfcnique (4) permu- 
pr;iV.l!^ tan <*°> reftangulum DEO eric ad FE quadra^ 
tum , Ut quadratum C E ad A E quadratum a 
m m quadratum CO ad HO «juadratum, , 



C o N I c I i; f£ 

P R 0 P O S I T I O XLIX. 

In quavis hyperbola FOM quadtata reftarum Tab. IX. 
FE, KS, qux ordinantur diametro fecunda- Hg.i. 
t\x DO , funt ut rectangulum DEO ad 
aliudDSO. 

RE&angulura DEO cft (4) ad ordinatae FE («) pcr 
quadratiim , ut quadratum C O ad d,tfadra- f* **• 
tum H O . Sed in eadenv quoque ratione eft " 
ie&angulum DSO ad (b) quadratum KS> er- (*) pcr 
go re<$angulum DEO erit ad qtiadratum FE Y " 
(V), ut rc&angulum DSO ad quadratumKS, , (opet 
& (d) invertendo , qiiadratum FE ad jre&an-pr.u.i.y. 
gulum DEO, ut quadratum KS ad redfcan-^/ 
^ulum DSO, & permutando (e) tjuadratum Itf .?/ 5 . 
FE ad quadt aturn K S , ut re&angulum D E O < • > pcr 
ad re&anguliim DSO . ^ '* l £ 

ScHOLTON. 

Quia ut in diametro primigema , ita & in 
quahbct fecuftdaria quadrata ordinataram funtj 
ut re&angula abfciffarum ; patct i ea omnia 
quae circ& parametrum & tangentem oftenfa 
funt relatc ad diametrum primigcniam , etiam 
habere locum ift qualibet fccundaria . Si ergo. 
fiat, ut redkangulum DEO ad quadratum Ot- 
dinatx FE , ita pO ad quartam proportiooar 
lem OLj hxt erit (/) paramctcr diarrffctri fe- </; pet 
cundariac PO. IMirfu* fi ex termino K cujuf- c £' u 
vis ordinatx K S ducatur tangcns K T , con- 
veniens cum diametro DO in Ti rcdbe CS, 
CO, CT erunt (j) continue proporticK 
nales. m -~ m ? 



cor. 4. 
14. 



E 4 Pao- 
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,J52 I>B S^C,TIpKlEUS 

PRorosiTio L. 

Tab.IX. Si diametro fecundariae DO ordinctur qu*K- 
r/^. 2. bet rcfta FE, ipfique pcr centrum C a^atur 
parallela Bb, quae fit aequalis tangcnti HP, 
& bifariam fe&a eodcm in ccntro C 5 erit 
B b diamcter conjugata alterius D O . 

. „ . . v • - 

m % _ 

( 4 ) pcr f\ Uadratum C O cft ( a ) ad quadratuni 
pr. 48. \J O H , ut re&angulum D E O ad quadra- 
fc^Swm FE. Sed etiam DO eft (f) ad OL, ut 
4?. redhngulum DEO ad quadratum FE> ergo 

, N quadraram CO erit (c) ad quadratum OH, 
prf^ut DO ad OL. Sed qula DO, HP bifariam 

Wpo-funt (d) fe&e in C & O, .quadratum DO 
pr- »7-& c ft a j quadratum HP, ut quadratum CO ad 
. 44 ' quadratum OH; crgo quadratum DO crit ad 
quadratum H P , ut DO ad OL, ideoque 

it) perDO, HP> QL emnt (e) continue proportio- 
Km. pr- na i eSj & HP feu (/) Bb mcdia interDO, 
,4 (/)per& OL , crit diameter (g) conjugata alte- 
*>t- riusDO. 

M »9. COROLLARIVM. 

(ijpct Quia quadratum CO eft (h) ad quadramm 
pr. 48. qh 9 ut re&angulum DEO ad ordinatas F E 
(O P CT quadramm , eftque OH ipfi CB (./) aqualis, 
fcancpr. quaJratum fcmidiametri tranfverfe CO 

eric ad quadratum femidiametri conjugarx CB> 
ut re&angulum DEO ad ordinata: FE quar 
dratum. - *•<••'•' z;> 
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C o n i c i s : 7i 

C A P V T X. 

De fymptomatis frimipalibns tllipfeos 6 -„ 
perbola relate ad varias Sametros 
conjugatas. : 

i P x o iibiMM LI. 

Si rcfta AT, quae ellip£m aut hypcibolamran- TA1#I3f# 
git in punfto A, occurrat diametro con juga- 4 , $9 
ix ED in H> du&a AF huic diametro or- 
dinata, eiit CD quadratum sequalc re&an- 

, guloHCF. 



■ 

DUfta ordinata AM diametro tranfverfae 
L S , quadratum C L erit ( a ) ad quadra- < *) Pg 
tum CD, ut re&angulum LMS ad ordinatae £ or 3 pr ' #J0 . 
M A quadratum . Atqui re&angulum L M S 
aquatur ( b ) alteri TMCj ergo & quadratum (*) j*r 
CL eiit ad quadratum CD, ut reftangulum <£•*• * r " 
TMC ad quadratum MA, five in rarione(c) (,; P ci 
compofita ex ratione TM ad MA feu TC^»/* 
ad (d) CH, & ex ratione MC ad MA^^V 
; feu (e) MC ad CF. Sed etiam reftangulum pr. 4- 
rTCMeft (/)ad re&angulum HCF m c^^^ 
dem compofita ratione •> ergo quadramm CL (/; pcr 
erit ad quadratum CD, utre&angulum TCM"Y/' 
ad aliud HCF . Sed quadratum CL aequatur 23 ' * 
rc&angulo.T CM ; ergo.& CD quadratum 
( j ) aequale etit rc&angulo H C F . > 

COROLLARIUM I. 14 .' 

Hinc CH.erit (h) ad CD, ut eadem CD (*>» 
ad CF> hoc eft tres red*CH, CD, CV**** r f 
citint continuc proportionales . 

COROUARIUM 11. 

Quia C D quadratum «quatur (£) reftangu- ( ») p« 
lo HCF, utiquc dempto in eUipfi > & addito haw * t * 
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74 SSCTlGNIBtt* 

in hypctbola C F quadrato , ibi diffcrcntia l hic 
{ m ) pcr fumma quadratoriim G D , C F aequabitur ( a ) 
F-^-reftangulo HFC. 

CoROLLARIUM 1 1 F. 

Si qUoque cx B du&a B K tangentc , ordi- 
netur BG diamctro ED, ctiara CD quadra- 
a)pcr tum aequale crit (b) redtangulo KCG* ergo 
hancpr^ re&ansulum HGF «quabiiur KCG, & CG 

pcrcor.5. C ri c ( c ) ad CF, ut CH ad CK. 
jpr. 14. x ' 

fr.itf.U, P R o p o S I T 1 o LII* 

• 

Tab. IX. Sl cx verticibus A & B diarafetBorum conjuga- 
P/£.4.c. tarum AI, BR agantur diametro terttJcED 
ordinatx A F , B G 5 quadratum C G acqualc 
crit rcdhngi 1 ^ 



A 



Gantur A H , B K tangentcs curvam Ul 
A & B , quae in pun&is H , K conve- 
(^)perniant cum ED. Quia funtparallelae (d) AH, 
tor.i. pr. CB , angulus AHF (e) aequabitur BCG; 
'(*) i>cr Vcrum ob parallelas AF, BG, ctiam angulus 
AFH aequatur (/) alteri BGC; crgo triangu- 
^ per lum HAF etit U) fimile CBG, & HF crit 
(^)pcrad CG, ut HA ad CB. Scd quia CA paral- 
V-J) lela eft ipfi ( h ) BK, & AH ipfi CB, etiam 
tor. 1. ttiangulum CAH eft (i) finiilc CBK, Sc 
H* HC eft ad CK, ut HA ad CB; ergp HF 
prfZi^quoq«c erit U) ad CG, ut HC adCK. 
(J)PcrScd etiam CG cft ad CF (/), ut HC ad 

F //V«; CKs er S° ctiam HF adCG, ut 

cof. 5. pr. cadem CG ad CF j atque GG quadratum 

5«- aequabitur (n) re&angulo HFC. 

iOilf?. C Q R Q> h L A R I U M I. 

( n j pcr Hinc quadratum C G in eljipfi sequabitur( 0 ) 
^/'TfiS diffcrentiae, & in hvperbola fumraa? quadrato-* 
cor.V.^ruraCD,CF. 

Co- 



Digitized by Go 



Quia CO quadratum «quale eft (a) in el- <«)pcr 
Hpfi diflferentiap quadratomm CD, CF, fivc^ 1, 
(b) re&angulo EFD, fi utrumquc auferatur ((,)& 
ab codem C D quadrato , reliquum re&angu- f**f- l *» 
}um ff) EGD Jtquale erit itliquo quadra- ( O pcr 

toCF, m fM * 

CoROLLARIUM III, 

Quia in hyperbola eft C G quadratum araua- 
le (3) fumm* quadratorum CD, CF, ablato (d) per 
utrinqueCD quatfratd, teliquum (*) reftan-**;^ 
gulum E G D arquabitut reliquo quadrato C F . pr. *. l. *, 

CoROLLARlUM I V# 

HiftC in utraque curva erit C F ad B G , ut 
CD ad CL, Quippc redtangulum EGDcft 
(/) ad quadratum 3 G , ut quadratum C D ad {f) pcr 
quadratum CL . Scd CF quadratum aequa-cor.pr.38. 
Ic (g) cft reftangulo EGDj ergo CF quadra- * cor 
tum erir quoque ad B G quadratum , ut qua- \ g > pcr 
dratum CD ad quadratum CL, & CF crit**-*- 
(A)adBG,utCDadCL, (h)vcr 

CoROUAlIUM V. pr.ai.U. 

Dcniquc in ellipfl fumma cjuadratorum CF, 
C G jequabitur quadraro C D . Nam , quia C G 
quadratum jrquale *ft (i) re&angulo EFD, (i) per 
addito utrinquc quadrato CF* fumnui qua4ra : <» r ' *• 
torum C F , C G aequabitur fiimm* quadtati 
CF & tcaanguli EFD , five (k) OD qua- (O F er 
drato, pr.5.1.^ 
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* . * ; • • • i * 

Proposxtio L 1 1 L 

Tab. IX. ab iifdem verticibus A & B diametrordnl 
fig.4*f, conjugataram AI> BR ordincntur quoque 
A.M , B N diametro tcrtise L S , fumma in 
ellipfi , & differcntia in hyperbola quadrato- 
rum CM) CN aequabitur quadrato CL. 



D 



U<5ta in ellipfi ordinata RV quae erit pa* 
rallcla ipfi B N , erit C V ad C N , ut 
(4)per(^) RC ad CBs ergo cum fint scqualesRC» 
pr. 4- 1 • £ C B , etiam aequabuntur C V > C N . Sed finu^ 
(^)perma quadratorum C M, CV acquatur (£) qua- 
cor. j. pr. dl . at0 q l ergo & fumma quadratorum C M , 

CN aequalis erit cjuadrato CL. In hyperbola 
vero cum fit S L diamcter conjugata hyperbolae 
( r ) p«r D B , erit ( c ) C M quadratum aequale fiimrae 
cor.x. pr. q Uac | ratorum CL, CN, unde utrinque ablato 

quadrato C N , diffcrentia quadratorum C M , 
C N squalis erit quadrato CL. : ! . 

Propositio LIV* 

• • • . . 



TAB.IX.Si rc<£b AT ellipfim aut byperbolam tangen* 
in pundto A, occurrat diametris conjugatis 
in T & H > rc&angulum H A T aequalc crit 
quadrato femidiametri CB, qune conjugata 

^ eft alterius AC, du&ae ex cdnta&u ad ceiv 

trum C« 



(^)per 



RE&angulum HfC cil sd reaangulum 
HAT in rationV ( d } compofita ex ratio- 

7 t* m ** HF ad HA * & »MP C FC ad AT * 

Verum ob parallelas A F , f C, ratio H f ad 
( f ) per H A eft ( e ) aequalis rationi F C ad A T ; ergo re- 
£•* }• *• dtangulum HFC erit ad re&angulum H A T 
1 * *'in ratione duplicata HF ad HA, five ut qua- 
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CoNlCIS. 77 

dratumHFad (a) quadratum HA. Sed ob C«)pcr 
Klom CBb fimile (*) AHF, cft CG 
ad CB, ut HF ad HA, & quadratum CG (*) P er 
(c) ad quadratum CB, ut quadratum HF ad P'- sj- 
quadratum HA; crgo & rc&angulum HFC pr . 22 .i. tf . 
erit wPld) rcdangulum HAT, ut quadratum td)f« 
CG ad quadratum CB . Atqui redtangulum 
HFC arquatur (OCG quadrato J ergo & re- (, ) P er 
ftangulum H A T xquale erit C B quadrato . !*. s*- 



Propositio L V. 



Si diamctri ED, LS fuerint axes con jugati ; Tab. IX. 
fumma in ellipfi , & differentia in hyperbola vig.t. & 
quadratorum ex fcmidiamctris,conjugaus G A > Tab. X. 
^ CB squatur ubique fummas aut diffcrentiae 
quadratorum cx femiaxibus conjugatis, C L, 



CD, 



E 



X punftisA &B aganturAM, BN, atque 
_ w A F , B G , quarum primae fint pcrpendicuiares 
five ordinatx axi tranfverfo LS, reliqux vero 
conjugato axi ED. Quia in ellipfi quadratum 
C L squale eft (/) quadratis CM ,CN, five (/) P ec 

ctiamU) quadrarisAF, BG, & CD ^*" ^"/per 
dratum aequatur (h) quadraris CF, CG, un- pr / J4 .i.i. 
que duo quadrata CL, CD *quabunturqua- o> pcr 
tuor quadratis fimulAF, CF, BG,CG. Sed $2 ' 
quatuor haec quadrata aequantur (i) duobus ( n pcr 
quadratis AC, CBj ergo duo quadrata CU 
CD aequalia erunt duobus AC, CB. n 
In hyperbola vero cum fit quadratum AC 
(k) acquale quadratis fimul CM, MA, & U)per 
quadratum CB quadratis fimul (/) CG, GB> ^ 
etiam exceflus quadratorum CA, CB aequalis ean a, 
crit cxceffui , quo fumma quadratorum C M , 
M A differt a fumma quadratorum CG, GB. 
Yerum CM -qaadratum aequatur (w) quadr*. (m) ^ 
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if4} jvtis CN, CLi &CG quadratum (d) qua> 
cpr.i. pr. ^ratis Qip^ CD> ergo exCcffus qUadratorum 
C A * C B eft sequalis cxcefliii $- qUd tria qua- 
drata fimul C N * C L $ M A differunt a tpW 
quadratis fimul CF# CD* QB* Sunt ve* 
(i) per f o (^) ^qualia tuni quadrata CN> G tum 
pr. j 4 .i.i.etiam (c) M A, CF} ergo dem^tisbifce£qua- 
eand! libus > exceffus , quo tria guadrata diffcrunt a 
tribus quadratis , acqualis erit exqfcffui quo qua- 
dratum CL diflfcrt a quadrato CD* ideoque 
huic exceffui aequalis quoque crit exceffus qua- 

dratomm CAj CB# 



Tab.IX.Si per vcraces du^rum dlametrorum cpnjugatt- 
t jrum AI, BR agantur quatudrcontingentcs; 

Ta*. X- parallelogrammum illis comentum atqualc 
erit re&angulo, quod conficiunt aliae quatudt 
codtingentcs # dudte per v«rticc$ axiijmLS* 

R£&e AH, BK, quas cutvam t^ngunt irf 
A & J$ | convcnianc mutuo a4 punftum 
O* reliqqre vero tangenccs LP* DP Qftbrftnr 
fibi ad punctum P , & jun&a BH* co,mpIe*- 
tur re^angulum CNQ.H. Itaque cum AH 
Curvam tangat in pundto A * fitque AF ocdi-* 
(d) fjcrnata axi ED, eac (d) CH ad CD* iit t& 
m^m dem CD ad CF« Sed CD eft {#) ad CL* 
(#) p*ut CF ad BG> ergo (/) cx aecjuo> Cric C H 
tor.^pr.ad CLi utCDadBG* vel u)utCDad 
^ C N V re&angblura ex CL m Ct> 
j>r. ia.f5.CLPD asqaale crit ( A ) rc&afigulo ex C H «1 
«HiVT CN fivc CNQH. Hoc autem re<aangt|lum 
*i /0 £ CNQ„H eft (i) dupjum ttiaWi CBH, cunl 
p v j*. u, ambo habeant communem baiim C H * fintqiie 
^Vs^inter par^lklas NQ^CH^ & pa/alklogra^ 

ftium 
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raura GAQB duplum cft (4) cjufdem trian* fO per 
guli CBH) cum habean t ambo commjmem * 
bafim CB* fintque inter patallelas AH, CB; 
ergo paraUelograromutn C A O B asquale eric 
re&angulo C N Qji * aur fibi aequali alteri 
G L P D • Sed parallelogtaramuro C AOR 
quarta pars ejus quod comprebcndunt quatuor 
contingentes , du#* per vertices diamctrorum 
conjugatarum AI j BR 3 Sc rc&angulum 
CLP D eft cjuarta pars ejus quod continetur 
quatuor contingentibus > ductis per vcitices 
axium LSj ED/> ergo & parallelogrammum 
contentum primis quatuor contingentibus 9 
arquak cr i t re<2angulo , quod efficiunt rcliquae 
quatuor contingentcs . 



« •« 



C A P U T XL . 
Jk fgcis AHt wnbilicit dliffeox & hy~ 



Dbfkkitio XV. 



* 4 ■ ■ - * - — » 1 f ■ m 1 

SI ln txe tranfvafo BM ellipfeos ajit hyper-TAB. X< 
bolac ita accepta fuerint duo pun&i F& V, ***** 
RtJSngula redangula BFM, BVM ajqualia 
fmt quadrato fcmiaxis conjugati C Q i puodta 
F & V vocabuntur Foci aut TJmbilici ellipfeos 
aut hyperbolsu 

S G H d t t o tf. 

... Doftrina focorum ellipfcos rairum^ in mo^ 7 
tum confertjad Solis fyftema percipicndum «• 
Conftat fiquidera ex Newtono « circa Solem - 
Planetas fiuguios ita fetri , ut orbitx eotuui 
totictem fmt ellipfes « fixo mancntc Sole in 
ano , communiquc iUarum foco , Idem de 
Cometis rcfpedta Solis » dequc fccundariis; 

Pla- 
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%6 I>E SE CTIOHIBU4 
Planeds relate ad fuos primarios eft diccn* 
dum. 

• • • 

i . ' • • 

Propositio LVIL 

Tab. X. Si fuper axe tranfvcrfo BM ellipfeos aut hypcr* 
*>£•*•$• bolac fiat femicirculus BLM, qui a tangen- 
te AE fecetur in S & L , tum vero ex hi- 
fcc punftis agantur SF, LV perpendicula- 
nes ipfi AE, & occurrentes axi in F & V; 
Iiasc pundta etunt foci aut umbilici. 

DU&is verticalibus tangentibus BH, MR, 
qux erunt (a ) axi BM normales, jun- 
cor. 4. >r. ^anmr FH, FS, FR, aganturque chordaeSB, 
l,B SM. Quia retti funtanguli (£)HBF, HSF, 
conftr. 99 titique circulus diametro H F defcriptus , tranfi- 
(O perbit (c) pcr B & S, unde angulus BSF acqua- 
^•A 1 - 1 -^ bitur (d) BHF. Pariter cura fint refti (<?) 
pr.n.l^ aneuli FMR, FSR , circulus diametro FR 
pcr defcriptus , tranfibit (/) per M & S, ideoque 
ifj pcr angulus MSR sequabitur (g) MFR. Sed 
fr.ji.r.5. propter rectum (h) angulum^B S M sequalera 
^^Py refto alteri FSR, angulus BSF xquabitur 

(h) & M S R ergo & angulus BBF «quabitur 

MFR. Sed etiam re&us angulus HBF *qu*- 
tur tc&o alteri F M R crgo triangulum BHF 
(Opcrerit (i) fimile FRM, & BH crit ad BF, uc 
pr#4 ' l ' 6 ' FM ad M R , atque re&angulum cx B H in 

(i) pcrMR aequabitur (^) alteri BFM . Atqut re- 
K.16.U. ftangulum ex BH in MR «quale cft (/) quar- 
p £ ifj* tx parti re&anguli ex tranfverfo BM ui ejus 
<m) pcr parametrum, five quadrato (m) femiaxis conju- 
cor. 1. pr. gaci CG \ ergo etiam re&angulum BFM ei- 

dem quadrato aequale erit , atque adeo focus 
(*)per crit (n) in F. Pari modo conftabit, alterum 
»5. focura eflc in V> igitur foci erunt in F & V* 

- » * V • 
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t CoROLLARIUm. 

Hinc foci F & V xquidiftabunt a centro C . 
Demifla enim ad AE perpendiculari GO> quae 
fcifecabit (4) chordam SL in O, utiquc re&ae (4) pcr 
FS, CO, V L petpcndiculares erunt ( b ) tan- P r - i- 
genti AE> atque ita mutuo (c) parallete , ^ pcr 
unde FC erit (d) ad CV, ut SO ad OL. (o'per 
Sunt vero ajquales (e) SO , OL ; ergo & p ^^ 2 ?• ,,, ' 
«quabuntur F C , C V . iS/ g£ 

L £ M M A I. *}• 

Si cx aliquo pundo A extra circulum M F D demooft!* 
du&is tangente AF, & per ejus centrum fe- Tab. X. 
cante AD, in hanc demittatur pcrpendicularis + 
FB; ent AD harmonice fcda in B & M > fi~ 
ve DA crit ad AM, ut DB ad BM . 

Ex D & M agantur tangente* D G , M E , 
quae erunt (/) refpe<5Hvc acquales ipiis GF, (/) pcr 
FE, & parallclae (&) ipfi FB, atque adco (/>) cor.2. pr. 
«etiain mter fe. Ob parallelas ergo DG, ME, ^L7* Der 
-ortt (i) DA ad AM, ut DG ad ME, aut urpr.2Q.1V: 
GF ad FE. Scd DB eft (k) ad BM, utGF (/; >^ r 

JJ 15 aa 15 M . cor. i. pr. 

L E m a: a II 4*1» 6» 

Si cx aliquo pun&o A extra circulum M F D lcm*r.^ 
<Judhs tangcnte A F , arque per c;us centrum ( O 
lecante AD, cui perpendicularis fit re&a FB,TabI X 
agatm quaJibct rc&a A R , occunens ipfi FB *,V. i/ 
*n I, & circulo in H & R ; crit A R harmo- 
uice fe&a in H & I> five R A erit ad A H, 
.ut R I ad IH. 

, Produda FBinL, fupcr HR diametro fiat 
femicncuius HOR, & ercdta IO perpendicu- 
lan ad HR, jungatur AO. Quia OI quadra- 
<mm *quatur ( m ) redhngulo H I R five ( n ) (>») 
etiam akeri FIL, duo quadrata fimul OI > ,°T/ r " 
IB squalia erunc reftangulo FIL una cum (*') pcr 
quadrato IB. Sed quia FL bifauam fefta (0) 

F eft prV|!l!i. 
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eft in B, & non bifariam in I, re&angultmi 
f*) p«t.FlL una cum quadraro IB asquatur (a) qua- 
tt.$* pg» el g 0 d uo quadrata fimul OI, IB 

acquantur quoquc quadrato FB, & addito hinc 
inde quadrato AB, rria quadrata fimul OI» 
(*> P* IB, AB, five (£) duo fimul OI, I A «qua- 
.jr.47.1.1. jj a erunt d uo hus FB, B A. Jam vero duo qua- 

( c) P er drata OI, IA «quantur (c) quadrato AO , 
eand-. & duo quadrata FB, BA quadrato AFj ergo 
aequalia erunt quadrata AO> AF. Porro AF 
(rf) pcr quadratum asquatur ( d) rcdfcangulo R AH; er- 
$r. 36.1.3. go & AO quadratum eidem rcdtengulo aequa- 
( le crit, atque adeo AO (e) tanger in O fc- 
micirculum,HOR, qucm fecat AR dufta per 
cjus centrum * Eft autem O I pcrpcndiculans 
. (f) ; P fi ARj crgo R A erit (g) ad AH, ut 

eon^.^RIadlH. 
(*) per L £ m M A III* 

!cm. 1. ex q U0 iibet pun&o A cxtra circulum 

Tab. X. VKF du&is tangente AF, atque per ejus ccn- 
trum fecante AK , cui pefpcndicularis fit rc- 
£ta F B , agatur A E parallela ipf% FB, & jun- 

fatur E B , circulo occurrens in O & R 5 erit 
. R harmonicc fedba in O & B , feu R E erit 
ad EO, ut RB ad BO. 

Dudtis RG, RA, quarum altera parallcla 
fit ad FB, akcra cam fecct in puijdto I, cir- 
s culum vero in H , jungatur HO, quae paral- 
(4) p Cf lela ctit ipfi FB. Nam fi non ita , fit eidera 
t>r. 27.l1. FB parallela alia HV, quae fe&a erit (Aj nor- 
t J , ?t 1 *; r maliter, &c (i) bifariam a diametro LK inP. 



4.1.^. adPH, utP.Aad AH, & ob tnangulum 
l m ?\*?G B R fimile ( m ) S B P , erit G R ad S P , uc 
*<t) £ RB ad BSi, aut (n) ut RI ad IH. Sed R A 
pr.a. 1.6. dt ad AH > ut (0) Rlad IH ; ergo & 

(O Pcr x qt> 
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G R erit ad PH, ut eademG R ad S P , ide<> 
que (a) sequabuntur PH, SP, fivc (b) PV, 0)'pHt 
S P , quod cft abfurdum . Iraque non H V , !• f* 
fcdHO parallela cftipfiFB vcl A E , undc a/monfh* 
RE cnt (c) ad EO , ut R A ad AH, & _ 
RB ad BO, ut RI ad IH. Vidimus aurcm pr.a. L & 
efle R A ad AH, ut RI ad I H *, ergo & R E 

crit ad EO, ut RB ad BO. 

) i 

9 M m 

P R O P o S I T I O L VIII» 

• *• * » • . % 

Si cx focis F & V ad cjuodlifcct pun6tum ETab.XQ 
ellipfeos aut hyperbolae inclinentur F E , VEi*fr****j 
du&a A E tangcntc curvam in punfto E , 
angulus VEL fcmpcr aequalis erit alteri 
FEA. ; - j 

**»?,« , 

SUper axe tranfverfo BM defcripto ciitulo 
BLM, qui occurrat tangcnti in S & L, 
jungantur FS, L V, qua? perpendiculares erunt 
( d) tangcnti AE, atque ita mutuo (e) parat- (<0 
lchz. Deinde cx pun&o E brdinetur axi EI, 1 ^, 5 ?' 
qua produda in ellipfi donec circulo in O oc- pr- 29.1.14 
currat, jungatur AO, qux circulum (/) in O (f) pcr 
tanget •, nt m ^ hypcrbola du&a A O parallela «*• 
ordinatac EI, jungatur IO, qux circulumtan- 
gcr (g) in pundto O. Quia eft AL Iiarmoni- (g) ptf 
ce fefta (h) in E & S, erit LA ad AS , 

cft (O LV adSF, ut LA ad AS ; er$o 
«tiam LV erit ad SF, ut L E ad ES, & (|) 5? 
permutando, LV ad LE, ut SF adES SuntTi ^ 
autem rc<SH five arquales anguli L, S; crgo c *]ff 
triangulum E L V crit (/) fimilcESF, ideo-^ J £ 
que angulus VEL «quabitur alteri FES Vtl *•* ^ 
FEA* 1 

' .» 1 • l . « i i« 

<• ' • * ll ' l » ,: J 

F a C« 
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CoROLLARIUM I* 

Tai. XJm Hinc fi candelse lumcn collocctur in foco F 
ex quo incidant radii in ellipfis concavitatem , 
ipfi ita refle&i debent , ut colligantur omnes 
in altero foco V . Conftat fiquidem cx Cato- 
prica lucis radium fic reflc&i , ut angulus rc- 
flexionis fit #qualis angulo incidentiae unde 
fi radius incidens fit FR> , ipfc ita reflc&i dc- 
bct , ut cum tangente LRA faciat angulum 
reflcxionis sequalcm incidentia» angulo FRA. 
(s) pcrld vero non obtinetur, nifi rcflexus radius (a) 

V* fit R V ; igitur tendet ipfe ad alterum focura 
V . Contia fi in V collocetur candelae fax , 
tunc reflexi radii ab cllipfi , pergent omnes ad 
alterum focum F , ibique ignem , ob eorum 
concurfum mutuum , cxcitabunt . En igitur ra- 
tioncm , cur pun&a F & V vocentur foci elli- 
pfcos MRB! > 

CoROLLARIUM II. » 

Quod de lucis radiis hactenus demonftravi, 
etiam in radiis phonicis habet locum . Nempe 
fi os loqucntis collocetur in foco F, tunc ra- 
dii phonici, veluti FR, FK, in cavitatem cU 
lipfcos incidcntes , refle&cntur ad alterum fo- 
cum V, unde ibi intcnfior fiet fonus . Hrnc fi 
cubiculum conftruatur , cujus horizontalis fe- 
£Ho fit ellipfis , tunc pofitu? auris in uno fo- 
co , perindc audict fubmifl#s voces loquentis 
in altcro, ac fi proximus ip(i foret. 

C O K O l l A R 1 V M II L 

Si inclinat* ex focis VR, FR producan- 
tur in G 8c S , angulus SRL xqtiafeitur 
t*) oerGRA. Nam angulus SRL aequatur (b) an- 
pr.if.Li. gulo FR A, & angulus GRA altcriVRL. 

<<) rcr Sed angulus F R A aequalis ( c ) eft ipfi V R L \ 
**' 58, ergo & angulus SRL arquabitur GRA. Qup- 
re fi radius S R ita in convexitatcm ellipfi. 
cadat , ut vergat, & ,dirigatur ad focum F , 
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reflexus erit RG, qui verget , ac dirigctur ad 
altemm focum V. 

C O R O L L A R I tJ M IV. 

% Si vero hyperbolam rangar HL in R , & T ^ 
inclinats ex focis VR , FR prodncanrur in £v 4 
G & S, angulus SRL aequabirur VRH, & 
G R L altcri FRH, Nam an^ulus SRL arqua- 
rur (a) angulo FRH . Scd etiam angulus , , B 
VRH squalis {b) eft angulo FRHj ergo & pr.ij.^ 
angulusSRL arquabirur VRH* Pari modo {b) 
conftabir, anguIumGRL squalem effe alteri *' 5g \ 
F R H . 

CorollariumV* 
Hinc fi candcbe lumen collocetur infocoV, 
runc pmnis radius , ut VR* poftquam incide* 
nt m convexiratcm hyperbote ARM, ita re* 
flexus pcrget per RS5 ac fi venirct ex alrero 
foco F. Er fi candel* fax fit pofira in foco F* 
runc omnis radius, ut FR, ita a cavirate hy- 
pcrbolae reflcdterur , ur rendat poftea per RG> 
quafi renirer ex alrero foco V. Qunre pofita 
facc in V, oculo autem in S, apparcbit cjuj 
imago in foco F, & pofira fncc in F, oculo 
vero in G, illa apparebir in altero foco V* 

CoROLLARItJM VI» 

. Parirer fi omnes radii, ur SR, ita incidant 
in convcxirarcm hyperbolac ARM, ut conver-* 
gant ad focum F, ipfi poft reflexionem unien- 
tur omnes ad focum V* Et fi radiiomnes, ve* 
luti eft GR, in cavitatcm hyperbola: ita ca- 
dant, ut converganr ad focum V, ipfi poft re- 
flcxionem, unientur omncs ad focum F, ibi- : 
que ignem , ob corum concurfum muruum , 
cxcitabunt. En igitur rarionem, cur pun&a F, 
V vocenmr foci hyperbolarum oppofitarum ! 
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Propositio LIX# 

• • • . • 

Tab.XI.Io cllipfi fumma inclinatarum FE, VE ad 
f'&*S*6* ourvac quodlibet pun&um E , & earum dif- 
fcrentia in hyperbola a:quatur axi tranfver- 
. foBM. 

r » 

SUper B M diametrum dcfcripto ( circulo 
BLM, qui tangenti E A occurrat in S 6c 
/ ^r 1 » juogantur F S , V L , quae crunt ( a) ad 
fcr.57. rc&os an^ulos ipfi E A. Denique junda CL, 
producantur FE , VL donec conveniant ad 
ti\ B-rPUndum R. Quia angulus VEL aeqtiatur (b) 
P rV 5 8, P alteri FEA aut (c) LER, & reftus angulus 
(O pcr£Lv arqualis cft rcfto altcri ELR, latus au- 
$m EL communc cfttriangulis EVL, ERL, 
(H) perUtique acquabuntur ttfm refibe (d) EV, ER, 
l>r. 2<5.i.i. tum ctiain VL, LR. Sunt ( e ) vero acquales 
JjL** cdzm VC , CFs crgo VL crit ad LR, ut 
(/) £ VC ad CF, idcoquc funt (f) parallelx CL, 
fr ; i.i.<.FR, & FR crit (g) ad CL, ut FVad VC. 
cor5r?f Sed cft (h) FV dupla VC; crgo & FR du- 
4- 1- 6. pla erit C L , aut xqualis axi tranfverfo B M . 

(h) pcr verum ob aquales E V, ER, rc&a F R cft iri 
cor.i.pr. e 2jjp£ f urnma inclinatarum FE, EV, &c ca- 
ram diffcrentia in hyperbola ergo fumma in- 
dinatarum in elHpfi , & carum difFcrentia in 
hypcrbola sequabitur axi tranfverfo BM. 

COROLLARIVNT It 1 

U) iii Quia vidimus parallclas eife (i ) CL, FR, 
kcpr. autFEj patet, quod fi ex centro C dhpfeos 
aut hypcrbolnc agatur CL parallela inclinatae 
focum FE, ipfa ira occurret tangenti EA 
in L, ut fit C L femiaxi CB aqualis. 
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COROLLARIUM IL 

Pariter cum C L occuirar tangcnti E A in 
yertice re<5H anguli AL V*, patet , quod fi cx 
ccntro C cllipfeos aut hyperboLe agatur qasc- 
libct re&a C L inclinata* F E parallela , qux 
convcniat cum rangcnte E A in L , inde vero 
ex L agatur ad proximum focum V re&a LV> 
prodibit re&us angulus A L V . 

COROLLARIUM III. 

Hinc du&a ad tangentem normali E T con- 
vcniente cum axc in T , crit V A harmonice 
fe&a in F & T. Nam cum aequentur (a) (*) &r 
VL, LR, crit (b) VL adFS, ut LR ad^ nc ^- 
FS. Sed ob parallclas VL, SF, eft (c) VhJiuff. 
ad FS, ut VA ad AF, & LR eft (d) ad (o pir 
FS, ut RE ad EF, aut (e) ut VT ad TF;^; 1 -'; 
ergo etiam VA erit ad AF, ut VT ad TF,eand. 
atque adeo VA harmonice fe&a (/) ciit in F 

& T . \ f) pcc 

CorolIarium IV. def. 10. 

Hinc datis axc tranfverfo AB & focorum Tab. XU 
diftantiaFV, ellipfis motu continuo defcribe- fif*7m 
tur. In focis fiquidem F & V bini figantur 
clavi, ipfifque alligetur filum FMV, cujus 
longitudo fit aequalis axi tranfvcrfo AB. Tum 
opc flyli M tendatur filum , eoque tenfo ma- 
nente , ftylus circumducatur , qui motu fuo 
defcribet quaefitara ellipfim AMB. Quippe cx 
bac gcnefi curv«e liquct, fummam inclinata- 
rum FM, VM ad quodlibet ejus pun<5tum , 
fcmpcr eandcm cffe , & quidcm a:qualem 
axi tranfverfo AB , quod compctit (g) foli (g ) 

ellipfi . hanc pr. 

Corollarium V. 
. Simili ctiam motu hypcrbola defaibetur , du- Tai. 
&\s axe tranfverfo AB, 6c focorum diftantia XII. 
FV. In focis fiquidem F & V bini figantur 
clavi , in quorum akero V fit fixa extremitas 

F 4 J*> 
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regulx CV convmibilis circa V, altcri ve- 
ro F hsereat ilna extremitas fili FMC * dtun 
manet alteta adfixa ad regul«c punfturti C > 
ea aurem efle debct reguhe longitudo , quae 
longitudinem fili cxcedat axe tranfverfo AB* 
Tum ope ftyli M addu&o filo ad latus rcgulae 
CV, & juxta ipfum tcnfo , circumagatur re- 
gu!a$ & intcrea filum tencatur fcmper regula: 
applicatumt dico, Iioc ftyli motu quarfitam hy- 
perbolam defignari . Cum cnim difTerentia rc&ae 
C V a fumma binarum FM j MG «qualis fic 
(*) &*(a) axi tranfverfo AB, utiquc hinc inde ablata 
hyp * MC, diffcrentia reliquarum VM, MF eadem 
fcmper erit , Sc quidcm sequalis axi tranfvcrfo 
(i>) per AB, quod competit (b ) foli hyperbolae. 

PropositxoLX. 

Tab. Inclinatre ex focis VR, FR ad quodlibet pun* 
XII- dum R ellipfeos aur hyperboLe continent 
F/^.s.j. re&angulum VRF aequale quadrato femidia» 
metri HC, conjugatae alterius RC. 

AI&a tangerYte R I , quae occurrat axi tranf- 
r vcrfo QjSl iri G , cdnjugato autem A B 
in M, agatur ex centro C re&a Cl parallela 
inclinata: VR, convcniens cum tangentc iii 
pundto li Sc jiingatur FI, mx perpcndicula- 
(c)pfrris (c) erit tangenti RI. Citm itaque reftt 
eor.i. p-. Gnt anguli FIM 3 FCM, utique fi fupra FM 
%59 ld) diamctro circulus defcribatur* ipfe ttanfibit (d) 
pnjfl.j. pcr 1 & C, unde angulus ICF xquabitur (e) 
(<) per IMF, ideoquc illius confequens 1CG arqua* 
^'l^bitur (f) hujus confequenti FMR. Verum 
pr.ij.fi. ob parallelas VR, CI> angulus ICG sequa- 

(g) pcrlis eft (g) RVG ; crgo 6c angulus RVG 
pt.»7.l.i. aequabitur FMR. Scd etiam angulus VRG 

(h) per^quatur (h) angulo FRM) crgoT trian^ulum 

- GVR 
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6VR erit fimile (a) FMR, & VR ad (*)P* 
RM erir, utGRadRF, atquc redangulum 
VRF (£) aequabitur GRM. Sed hoc aequa- (*) ptr 
tur (r) quadrato femidiametri CH«> conjugatse pr.«*.U. 
alterius RC ; ergo etiam reftangulum V R F 54. 
cidem quadrato aequale erit* 

Pkopositio LXI. 

In ellipfi aequc ac in hyperbola ordinata ex fo- >r ABv - 
co ad axem FR mcdictas eft pacame- XIL 
tri ejufdem axis. I*Z*4*U 

DlJ&is conjugato axe I P , & parametro 
BZ axis tranfverfi BA, producatur RF 
in T. Quadratum CB eft (^) ad quadratum U) P«* 
CI, ut rc&angulum BFA ad quadratum ordi- *** i0% 
natae FR* Scd re&angulum BFA cft aequa- 
le (e) quadrato CI; ergo CB quadratum erit f # )pcr 
ad quadratum CI» ut idcm CI quadratum ad <*<*•»*• 
quadratum FR> & (/) CB crir ad CI > ut (/) pct 
cadem CI ad FR, fumptifque duplis omnium 
terminorum, erit BA ad IP, ut eadem IP ad 
RT. Scd etiam BA eft (g) ad IP, ut eadcm {g) ^ 
I P ad parametrum B Z , ergo R T erit para- pr. & 
mctro BZ aequalis , ac proinde FR mcdietas gJ oI CJUS 
. cjus erit. 

COROLLARlUM I» 

. Quia reftangulum B F A aequatur ( h ) qna- 
drato CI, feu quartx parn (i) rc&anguli ex (ijpn 
axe AB in BZ> utiquc etiam cequalc crit re- «w.t..*r, 
Aangulo ex femiaxe C B in FR, qua: media* *°* 
weft(OBZ. Ck)vet 

CoROLLARITTM I L haac pr. 

Hinc du&a tangente RE quae axi occurrat 
in punfto E, crit FR ad FE> utCF adCB. ; 
Nam redtangulum C F E eft ( / ) aequale alte- (i) per 
ri JJFA. Scd etiam re&angulmu ex CB in cor -*- pr< 

FR * : 
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(*> V*¥K aecjUattit (a) eidcm reftangulo BFA; cr* 
u go & redangulum CFE aequabitur re&angulo 

<*) P cr CX CB in FRo 1111(16 elit FR * d FE> UC 

{r.i6.u.CF ad CB« 

* ! ' " i [ 

D E F I N I T I O XVL ..j 

Ta*. Si pcr pun&flm E docatur re£U M N pa- 
XII. rallela ordinatae R F , vocabituf re&a M N Di* 
f>fr±*hrcElrUc dlipfeos aut hypefbolae. 

CoROLLARIUM. , 

. Igitur demiffa ex R pcrpendiculari RQ^ad di- 
re&ricem, erit FR ad RQ, ut CF ad CB. 
(Op«Cum enim aequentur (c) RQj FE, fitque 
*u) £(d) FR ad FE, ut CF ad CB> ctiam FR, 
<or. 2. ^r. erit ad RQ> ut CF ad CB. 

PaorosiTio LXII. 

Tab. Si ex quolibet pun&o H ellipfeos aut hyperbo^ 

• XII. lx du&is H K > H F > quarum altcra fir nor- 
fig.6.7* malis axi tranfverfo AB > altera tcndat ad 

proximum focum F , fumatur B L ipii H F 
aequalis, crit CL ad CK> ut CF ad CB-. 



D 



Uda HV ad altcrum focum V > cei 
H & radio H F fiat femicirculus MFN> 
ipfi V H occurrens in M &: N > atquc iterum 
(/) peraxi AB in O. Quia VF dupla (c) eft CF, 
cor.pr. 5 7-& OF (/) dupla K F > crit (f) VO dupla 
J.^i^ipfius CK. Pariter cum VN fit in ellipfi 
<g) perxqualis fummac inclinatamm VH> HF> aut 
U ?,'f T 'J'r differentioe ipfarum in hypcrbola , fivc axi Ali 
prlV*. (h) sequaiis, utique V N dupla erit CB. Sed 
.<•*) P^etiam MN dupla eft HF vel BL (i)\ cvgo&c 
(4)perVM dupla erit CL«. At propter circulum 
cor.i. pr. m FN> re&angulum NVM ^qualc(^) eft 
^(/VicrFVO, & VM eft (/) ad VO, ut VI F ai 

pr.itf.U. „ VNt 
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VN> igitur fumptis eamm medtetatibus , etiani 
CL crit ad CK, ut CF ad CB. • 

L £ M M A • 

Si quatuor re&ae fuerint proportionales, dif- Tai. 
ferentia primac a tertia eric ad diflerentiam fe- XII. 
cund* a quarta > ut prima ad fecundam > vel tfr +Sn 
ut tertia ad quartam . _ _ 

Sunto proportionales C L > C K , C B , CE: 
dico, LB eflc ad KE, ut CL ad CK> vel ut 
C/B ad CE. Quia CL eft ad CK (*), ut <«) P« 
C B ad C E , eiit ( b ) permutando , CL ad pcr 
CB, ut CK ad CE, & (O invertendo, CB pr.itf.1.5. 
ad CL, ut CE ad CK, & (d) dividendo in f <^ ^ 
Fi^. 8., convertendo (O autcm in altera, erit I<5 . i.j. 
JLfe ad CL, ut KE ad CK, & denique (/M'> fj 
permutando , L B erit ad KE, Ut CL ad CK# 
vel ut CB ad CE. 

Io. 1. 

ProPOSITIO LXIlll. pr.1d.L5. 

Si cx quolibet pun&o G ellipfeos aut hyperbo- Tab. 
Ix duda G H normali ad dire&ticem , aga- XII. 
tur GF ad proximum focum Fi erit FG ad 
GH, ut CF ad CB. 

* 

DU&a ordinata GK , quae parallela erit 
ipfi RF, arque adeo etiam (g) direari- ^ > rf f» 
ci, furaarur BL ipfi GF aquahs . Quia RE <*) per 
feciionem tangit in R, erit (h) CF ad CB,Jf-4 • K- 
ut CB ad CE. Sed CL eft ad CK, ut (») $ , per 
C F ad C B ; ergo etiam C L erit ad C K , ut pr, tfi. 
CB ad CE, unde quamor rccte GL, CK, Ie ( m y pr ££ 
C B , C E erunr proportionales , ideoquc ( k. ) (t) f<* 
LB erit ad KE, ut CL ad CK, vel ut CB^-4-P'- 
ad CE , aut ( /) ut CF ad CB . Eft autein ( 4 m) ^ 
LB ipfi FG (*») acqualis, 8c (») KE ipfihyp. 
GH } ergo & FG erit ad GH, ut CF ad pr <»>.£ 
C B . 

Co- 
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l CoROLLARITTM. 

Hinc produ&a KG in O , ubi conveniat 
cum tangente, erunt requalcs FG , KO. Nam 

f..) pcr FG efTad GH> ut (a) CF ad CB . Sed 
luncpr. etiam FR eft (b) ad RQ, ut CF ad CB; 
*£? } £fcergo (c) FG erit ad GH, ut FR ad RQj 
16. Siint vcro GH, R Q^quales (d) ipfis KE> 

<<> PfFE-, ergo & FG erit ad KE, ut FR ad FE. 
P (J> pcrVerum ob parallelas FR,KO, eft (e ) KO 
34-1.I- ad KE, ut FR ad FE; ergo etiam (/) FG 
«fx.pEcrit ad KE, ut KO ad KE, idcoque requ*. 
4- i-<5. ' buntur (*) FG, KO. 

(/)per 

<S)& Propositio LXIV. > 

pr.9. I.5. 

3/ T B- Iifdem mancntibus , tangens B S du&a ex ver- 
t< v ' ticc axis B, sequalis eft redtoe BF, diftan- 
(/O pcr 112 ncm pe ejufdem verticis a proxi- 

cor. 4. pr. mo foCO F • 

14. 

tfXflCY 3 ™ CE eft ad CB > «teadem (/;) CB 
(V pcr v^ad CF, etiam dividendo (i) in ellipfi, 
9TVV* r " & convertendo (£) in hypcrbola , crit BE ad 
^) perCB> ut BF ad CF, & (/) permutando, BE 
pr. 16.1.5. ad BF, ut CB ad C F, & (m) invcrtcndo, 
/chci pr'BF ad BE, utCF ad CB. Sed in eadem rario 
*6.l.$i ne CF ad CB, eft quoque (n) FR ad RO, 

cw } JS fivc FR ad FE > fcU ( # l BS ad BE *> Cl S° & 

i6.' BF erit (f) ad BE, ut BS ad BE, ideoquc 
( •) pef sequabuntur B F , B S . 

^Ui.*' CoROLLARIU M. 

(p) pcr Hinc du&a cx verticc alio A tangente A D 1 
^j*Jj*<|U* in D conveniat cum ER, ctiam aequa* 
pr. ic. buntur A F , A D . Cum enim re&angttlum ex 

WP^AD in BS fit pars quarta re&anguli (q) ex 
cor.r. pr- j n BZj ^quabitur etiam quadrato CI (r), 

<X> pcraut reftangulo AFB (/)•> unde AD erit (t) 

d f/j 5 per" ad AF, ut FB ad BS. Sunc vcro aequa- 

pr.xtf.U. les 
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lcs (*) FB 1 BS j crgo & aquabuntur AD,.r«) p* 
AF. h «»* 

• . . . , • * 

C A P U T XII. 

» 

23* trinm fcEHonum coni. , 

: 

jPior^iiTio LXV. 

' ... ' 

Si in quavis feftionc conica VAR , cujus Ta^ 
diameter AO > capiatur FG infinite parva XIII. 
rcfpeftu abfciffe AG> ordincnturque infini T f&u 
te propinquae GP> FS; hx pro aequalibus 
fumi poterunt , hoc cft proxirac aequabun- 



tur 



QUia curva V A R fpedfcari potcft vclut po- 
lygonum ex infinitis atque infinire parvis 
laterculis reftis conftans , utique infinitc par- 
vus arcus SP ex his lateribus unumcrit, ideo- 
quc PS produ&a ufque ad diametri occur- 
fum H > poterit accipi pro tangente curvam in 
punclo P . Igitur du&a ST parallela lateri 
HG triaosuli PHG, erit (*) TP ad GP, (b) 
ut ST ad^HG, five (c) ut FG ad HG . Vc*"^-*- 
rum cumfit F G infinite parva rcfpc&u A G (^), : (o'pcr 
multo magis erit infinitc parva refpe&u HGl^H* 1 * 1 * 
crgo & TP infinitc parva crit rcfpe&u GP.^J pcr 
Sed quantitas infinite parva abfque errore ne- ) 
gligi tuto potcft rcfpcctu quantitatis finit<£, cu- 
jufmodi cftGPi crgo proximc crunt aequales 
GP, GT, atquc adco ctiam (*) GP, FS. < #} per 
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C O R O L L A R I V M L 

Si quoquc cx alio pun&o M fupra vcrticera 
A accepto , agatur M E parallela ad ordinatas 
FS, GP, inde vero ex S & P ducantur S'Qj 
PK diametro paralleke, & cum M E conve- 
nientes in Q& K *, hx quoque proxime aequa- 
(m) perb untur • Produ&a cnim FS in L, ettint (a) 
pr. 34.1.1. aequales FG» LP, atque MG, KP. Eft vc- 
{(,) pcrro FG infinite (t) parva refpc&u AG ? atque 
fc yP- adco multo magis refpc&u MG; ergo & LP 
infinite parva crit refpe&u PK, ideoque LK* 

(f) perPK, fivc (r) SQ^, PK proxime sequa- 
34«l-«« buntur. 

CoROLLARIUM II. 

Circumfcriptum parallelogcammum GFLP 
proxime sequale erit infcripto alteri GFST . 
U) pcrQy^PP 6 parallelogrammum GFLP cft (d) ad 
fr.i. 1.4. aliud aeque altum GFST, UtGP ad G T, 
<#) perfive (e) ut GP ad FS> ergo cum itit proximc 
pr. u.l.t. fmt fr) sequales , ctiam parallelogrammum 
litnc pn Cr ^ F L P pioxime sequabitur alteri GFST.. 

CoROLLARITJM III* 

(g) ptr Quoniam redfce PK, SCb fivc (g) PK, 
^•^•^LK proxime funt (b) aequales, ctiam circum- 
<or. 1. fcriptum parallclogrammum QTPK proximc 

sequale erit infcripto alteri QJSLK- 

CoROLLARITTM tV. 

Quia parallelogramma GFLr , GFST 
magis diffcrunc intcr fe , quam a trapezio 
(i) pcrGFSP, fequitur quod fi illa proxime funt (i) 
* azqualia , multo magis alterutrum eorundem 
proxime arqualc erit trapczio GFSP. 

C O R O L L A R I TJ M V. 

. ; Simili modo liquet, alterutrum ex parallclo- 
grammis QT P K , QS L K proxime aequari 
trapezio QSP K . 
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P% o *o ii r i d 1 X VI* - 

Si ex quolibe* punfto P parabolae QARngan- ta£ 
- tur PF, PT, quarum altera teridar ad fo- xifl. 

cum F, alrcra fit normalis ad dire&ricem ; 

fpatium DACPT duplum erit correfpon- 

dentis feftoris AFPC. 

ORdinata axi PO, & dufta FH infinite 
proxima ipfi FP, erit arcus PH infinite 
parvus, ideoque (a) haberi poterit velut reclra, 
qure fi producatur ufque ad axis occurfum L , pr. 
continget curvam in pun&o P . Agatur deni- 
quc re&a HE arqualis & parallela ipfi PT 
quac dire&rici occurrat in pundo S, ordinat» t 
autcm in G , junganturque E T , F T • Paralle- 
logrammum PHET liabet communem bafim 
HP cum triangulo PFH, & quia FT nor* 
malitcr (b) dc bifariam (c) divifa eft a tan- (*) 
^cnre P L in I , erit T I altitudo parallelngranv cor - P r - 
tni PHET, & FI altitudo trianguli PFH; 2 °*,) ^ 
ergo cum fint ( d ) aequales T I , F I , paralle- cor. 2. pr. 
logrammura PHET duplum (e) erft trianguli 10 ; d) 
P F H . Sed parallelogrammum P H E T arqua- idem cor. 
tur (/) alteri PGST arque alto & ejufdem C«>iS 

bafis) ergo& parallelogrammum PGST five^*/) 1 p« 
trapezjum (g) PHST duplum erit (h) trian-pr.^.l i, 

guli PFH. Pari modo conftabir, fingula hu- r *J\ £ r 

*" r 1« • ■ a • «5 . ^»,^_ cor. 5. pr. 

jufmodi trapezia quae complent fpatium DACPT ^5. 
fcmpcr dupla effe fingulorum triangulorum cor- W 3** 
; rcfpondcnrium, quae complent fcdTorem parabo- pr 4l# '** 
Ix AFPC; ergo & fpatium DACPT du- 
plura erit fc&oris A F P C • 
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Piopontio LXVIL 

Tai; Iifdem mancntibus, fi jungatur AI» qu# ipfi 
XIII. P T occurrat in puncto V , fegmentum pa- 
Tig. i. raboLe O A C P erit ad circumfcriptum rc- 
dangulum OAVP, ut 2 ad 3. 

(*) vcr /^\U<miam eft AI ipfi (a) AD normalis , 
cor. 4 . pr. yjF reaangulum erit DAVT . Vcrum boc 
^ 0, rettangulum & ttiangulum A P F liabcnt requa- 
<*) pcrles (b) bafes AD, AF, squalcfque pariter 
Mr.i.clcf. altitudines (c ) VA, POj ergo re&angulutn 
**(<) pcrDAVT duplum (d) erit trianguli APF. Si 
pr. u. 1.1. crgo DAVT aufcratur cx fpatio D A C P T , 
J*lff.8c APF ex fedtore AFPC, remanebit fpa- 
(,) pcr tium A CP V duplum ( e ) fpatii reliqui A P C . 
pr. 66. n £C autem fpatia fimul fumpta complcnt trian- 
r/J fergulum AVP, vel (/) AOPj ergo triangu- 
^'"•^•luin AOP triplum crit fpatii APC, ideoquc 
fegmentum OACP erit ejufdcm quadruplum, 
_ . atque re&angulum O A V P fextuplum ejus 
. erit . Re&angulum itaque OAVP erit ad 
fegincntum parabolre OACP, uc 6 ad 4 , 
Y^pcrfive ut 3 ad 2 , & invcrtendo (g) fcgmen- 
fchoi. pr. tum OACP erit ad re&angulum OAVP, 
1*1.5. U t 2 ad 3. • . , 

CorollariumL 
Quia fegmentum parabolae OACP eft ad 
circumfcriptum rectangulum O AV P , ut z 
ad 3, cftque 2 sequalis duabus tettiis pa^tibus 
ipfius 3j etiam fegmcntuin parabola: O A C P 
sequabitur duabus tertiis partibus circumfcripti 
redtanguli OAVP,. atquc adeo dabitur area* 
fivc habebitur quadratura; fcgmenti paraboloe 
OACP. 
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COROLLARIVM II. , 

Hinc fi dtvifa ordinata OP in tres partes Tai. 
arquales OB, BC, CP, agatur^x C rcda XIII. 
CD parallela ipfi OA vcl PV, erit reftan- &&• & 
culum OADC aequale duabus terriis paiti- 
bus (a) redtanguli OAVP, aut fegmcnto pa- <4t) pef ~ 
rabol* (b) OAP. ' r 

U CoRlliARIUM III. r^h* 

Quare dutta quacunque aJia ordinata FG, jw'pr. * 
habebis quadraturam fpatii OFGP, fi fa&um 
ex AF in duas tertias partes redtae FG , aufe- 
ras ex produ&o , quod oritur multip]icando 
A O per duas tortias partes alterius rctfte O P , 



L S M 



Si fingula? lnagnitudines AB, BC, CD Tab 
fuertnt ad fingulas EFj FG, GL in data ra- XIII. 
t»one M ad N ; ctiam illarum fumma AD * 
erit ad harum fummam EL in eadem ratione 
M ad N. - . : > 

<Quia AB eft (c) ad EF, ut M ad N, & ( * ^ 
BC ad FG, ttt (/) M fldN, erit(f)ABhy P 
ad E F , ut B C ad F G . Pari niodo oftendam , . < d > 
c(Fc BC ad FG , ut CD ad GL ; ergo 7; } ^ 
omnium antecedentium fumina AD crit (/) rr n l.j. 
ad omnium confcquentium fummam EL , ut J J) i p ?* 
anteccdens unum AB ad CQnfequens fuum E F , 
fivc ut M ad N t 
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txn Si duabus fcdtiqnibus AL^ AK circa cto\+ 
Xiir. ^ni ojamctrufr. AS dqfcripjis > fiogule ©rdjV- 
T*$.$.6 f t^auB ; QG , Oj> ^icjein aWciflte, conefpon*' 
* dentes, fihr ubiquc in dat4 rauoji^ MadNj 

etiam feginentuufi QAG.erifo adj altcrura 
OAD>utMad>f, 

S. . j . ■ l \ . . . if .v.. - . 
Umpti OP infinUe fam, reipeflu abfciffx 
AO, asanrur ordinat^ RT/, PC ipfis* 
QG-> O D infinite PM?pi*qus , airv^ u<nk 
que circumfcribantui- parallelqgtamma OPFG, 
C*) rcr QPED, qua; pr<axinac #quahaa crunt (4) tra- 
a * Ff * peziis OPTG, O P C D * id^oque parallclo 
. grammura OPfG crij; ad aliud OPED* tic 
trapezuim O P T Q ad ,trap t cziuni OPGD* Sed I 
tb) .^cr.parallelograiijjTium OP IG cfl ad ; *\Jiud O P E D ; 
pr.ii-<5(£)* ut OQ,ad QD^vel Xc) ut M dd N*« 
hy»? pcr c r ^ 0 & trapezium OPi G crit ad trapezium. 
7 O P C D , ut M ad N , E^nd^m .ob caufam <> 
fmnpta P R ipfi PO arqijaliV du<2ifcjue ordina- i 
tis R ,1 , R,V , erit , t^aReziuni^ P.RI T. ad, tra- 

<<n r *rP c?iu,T1 ^RVGi ytVX&^VCt five (<0 uc 
hyp. ad N > # iiq . fqnip^r, . > fumma.\ 
omnium trapcsiorunr* ;.qu#, < CQiupjetn fcgmcn* ■ 
(#) pcr rum O AG> erjr (* ) ^fwinarn cotidem tra- > 
i«i).pr*c p c2 { omr n , qua; compkt^ fegin/in.tura O AO, - 
ut M ad N i at proiride jneadem quoque ra- 
tione erit fegmentutn OAGad aitcrumOAD. 

C O O L t A R I* tt M • 

vm Si Curvj^ AL, AK fjnt duo rami unius , 
XIII. cjufdcmque curvx'1 AK , tunc ratio OG ad 
^ <7# OD» fi ve M ad N eyadlt ratio xqualitatisj 
(/) pcrergp & (/) fegmentum OAG erit ad alterum 
hiiKpr. QAD iii cadem ratione a:qualitatis , ac proin- 
de h*c fegmenta mutuo a?quabuntur # 



Digitized by Google 



c 6 N ( i c i -ii 99 

rlofosttio X L IX* 

Si fupct cllipfis a*e tranfvetfo AB fiac femicir- fou/ 

culus AKB > (ei^iciliiraf v f ^ rf?^" ^"'icltxu- XUItjfv 
lum> uc fennpxis : corijugatus CL ad fcmia- 
xem tranfverfum CA* 

* • *' 

p 



fcoc^catur CL ih k * & ftilrpto 
_ pUpflo O iri ^axe AB* ordinefcur Ipfi OG, 
qux pifcducTa femicihrulUm fecct iri pun£to T)i 
critque OG (a) ad CL* Ut f}D ad tK, ( 4 ) p*x 
& (b) petaiftandb* OG JldOt)) ut CL ndPr. n. 
(^K v vei.ut CL ad CA* Du£h patitct t*di- ^£5! 
natdi alteta Rl * tjiia: circulo occurrac in pun- 
&bV, etiai^Rrefitad R V* Ut CL adC A^ 
& fie femperV ergo fingula! ordihatae cUipfeo* 
AIL erunt: ad fingalas7>rdin.itas cireuli A V IC! 
in data * fempcr linbuc C L ad C A \ ideoquc 
ctiam tegmehtum A.G p erit (c K ad "aircruhi ( c ) 
ADO in cadcin rationaCL .id C A. SmyliP*' **- > 
inodo* oftendam 5 feVrnehtuin ctiarri BGOeffe: 
ad aliud B t> 0 r ut^ C L ad C A \ crgo A G O 
erit (4) ad ADO, uf *B G O ad B P 0 , pyfe fi f)\fcs 
& fumina ahteeedchtiUhj , femicliTpfi^icilicct i>r- 
A L B . i cii t ( f ),' .tcf fummam cohfeq^ehtium , ^ x 
ticmpc ad fetniciiculiim AKB* Ut unura ahte-pr.ia.n. 
cedens , hcmpe AG O ad Giuhi corifeqUcns , 
fcilicet AI?0, \d tit C%xl CA.\ 

C r % K o t t H / i it m • . 4 : . 
HiftC in Veuehdo (/) , " fenucirculus A fC B p«t^ 
crit ad jcmicliipfirh A L B ^ ut feniiaxis tranf- ^fj* pt * 
Verius C A ia f fchiiaxem conjugatuitiCL > ^ua- 1 
propter \ hotsl , efTet qjjadramra fcmicirculi- 
A K B , criarti. per rc^ulam aurcam mnotefceict 

quadratura; fcmieilipfeos ALB , unde una ab . 
altcra dcpcndcbit. 

C * l>KO. 
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ioo De Sectiomibus 

Proposxtio LXX. 

Tab, Si latere redo N R aequale axi tranfvjerfo N Q, 
XIV. hypcrbolae aequilaterae NMS, fiat ad eundem 
f U axcm parabola N B F , & in hac fumpto quo- 
libct pun&o B , agatur B D parallela axi 
N H ax byperbolam fccct in pun&o M , 
& conjugatum axem TL in D » hyperboli- 
cum fpatfum NCDM cequalc erit re&angu- 
lo ex femiaxe tranfvcrfo CN in parabolae 
arcum N B . 



D 



U6Hs MK, B A , quarum alrcra ad hy- 
perbolam, ad parabolam altcra ordinctur* 
agatur EH parallcla & infinite propinqua ipfi 
DB, qu* ex parabola abfcindet infinitcfimum 
arcum B I, quo produfto ufque ad axis occur- 
fum G , prodibit B G , parabolam tangens in 
puncro B . Deniquc huic tangenti ducla BP 
normali , jungatur N D . Quia fubnormalis A P 
(*) pcr mcdietas (a) eft paramctri > sequabitur quoquc 
cor.a.pr. ipfi CN . Sed in mangulis PAB , NCD 

*<*) per funt {b) etiam «quales AB, CD, & rectian- 
fcyp. guli A & C , er^o & aequabuntur (c ) BP , 
^DN. Scd quia MK quadratum aequalc eft (d) 
pr U)i£r redangulo QJCN , addito utrinque quadrato 
cor. 2. pr. C N , fumma quadratorum MK, C N , five 
Te) per^D, CN, hoc eft (e ) DN quadrarum xqua- 
pr.47.i1. bitur fummac reftanguli QKN & CN qua- 
if) pcr drati , hoc eft (/) quadratoCK, vel(^)DM; 
ft*6.i. 3. el g 0 ^qaales erunt etiam DN, DM , atquc 
pr.*£u'adeo ctiam BP, DM . Porro cum rc&us an- 
gulus P B I xquetur rcdto alreri A B M , ablato 
binc indc angulo ABI , ctiam reliquus PB A 
(h ) fcr «quabkut reliquo MBI, aut huic (h) alterno 
■.ijJ.i- angulo HIB. Sed etiam redtus angulus P A B 
aequatur re&o IHB > ergo triangulum A B P 

erit 
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^lfl™ le „ HlB ' & BP clit ad BI» "t f-> 
PA ad BH . Vetum BP jequalis (b) eft infi 

& DM crtt ad BI, ut CN ad MO, & rc- ~ 
Ctaneulum EDMO five (r) trapezium EDMV (Ow 
atquale ent (d) redangulo ex CN inBI. Eo- 2 r, ** r - 
dem modo conftabit , fingula hujufmodi trapc- (rf> Pcr 
zia, Qu« componunt fpatiumNCDM, femper **' H 
tequari fingulis reftangulis ex C N in finsmlas 
conelpondentes particulas arcus NBi ijtitur to- 
mm fpatium NCDM zquatmur rcclaneulo 

"cum NB. tfan f ° CN in t0tUm paraDola5 

CoHotLARItlM I. 

Iffltur quadratura fpatii NCDM hyperbol* 
«qutlater* pendet a redHficatione , fcu loneitu- . 
dmc parabolici arcus NB. S 
t Cot otnu j „ ii. 

yiua fi cx reftangulo C K M D auferatur 
fpat.um NCDM, rclinquitur fcsmientum hv* 

typcrbol* «quilater* pcndere dcbet a redifica- 
tionc paraboiici arcus N B . 

1 

P « o f o s i t i 0 IXXI. 

S ^cc 0 SeThT/ VC ^ OAC C ' & ! a ^ibu S Tai* 

I v Zfi ^cnbantur hypetbok AL, XIW 

ttr i f /Tu AV ^ edia PwportioDali ih- «fc.a. 
nr r& " ' ord,nent « r utriquc curv* 
OD ; fcgmcntum AGO crir ad fee- 
mentum alterum ADO, utAEadAV. 

QT^atum: OG cft (e ) ad redlangulum ,., „ 

n&iTAni n j *?• AQ ^ Atq - m ^ 3 » 1 - tor -" pr - 
S?fn 9 n /1 ordinat£E ODquadratum, '?>, Mr 

dratum OG erit a d quadratum OD , ut AE «> 

G 3 ad pr -"-'<- 



102 Pe Sectipnibus 

roUad AH/Sed quia A E* cft^jl ad 1AV i UJ 
hyp.^ ^av a d AH, quadratum AE cft (^) ad A V 

or. »• pr» 

j*> ffdratum Atad quaoracum /v v , Tn 
? '7;inata OG eric (<0 ad oKtinatam OD . ut AE 
P ?.».Ead AV. Si quoquc cx altero puncko R agantur 
brdihats R f, R F ■ "ttiam ordmata R I cnt ad 
ordiriatam R F in ' cadcm racionc A E ad A V, 
& fic femper er$o & fegmetirum AGO cm 
<<)v*(e) ad fe$>mcntum alterum ADO m cadciti 
P** ^ationc AE ad AV v 

C 6 R 6 L L A K I V H h m 

Ouavc fi nota eflfet quadratura fegmcnti ADO 
unius hypcrbdlai ADK , pcr rcgutam auream 
haberctur ctiam quadratura fegmcnri A G O al- 
terius hypcrbolx AGL* 

COROLLARITJM I It 

Quia dum htiis tranfvdrfum A Q^qualc cft 
, , f) ^latea rcfto AH, aquUatcra evadir (/) hypcr- 
crfz.^ bola ADK» conftqucns cft, Ut habxta quadra- 
l* tura fegmenti ADO hyperbolac aquilatera: , 
etiam detcgatur quadratura fegmenti AG O a|- 
terius hypeibote AGL. * 

CoROltAHIfM III. 

TJnde cum quadratura fesmcnti ADO hypcr- 
(npcr bol* squilatcr* A DK foleat dependere (f ) * 
«>r. a. pr. ^aificationc arcus f>arabol± , unquc ab cadcm 
auoouc pcndctc dcbet quadracura fegmcnti 
- AGOaltcriu^ypc^olx AGL:* ' * 
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B 

C A P U T XIII. 

fpariis hyjterbolicis > qm cnrva, & dfymptat* 

conthrentnr > 

D E F I N I T iV 'XVIt 




to alccri CI, 8c reete CE, CO a ccntro hy- 
pcrbolfc Coitiputat*, xibfciff& appcllabnnttir, 

< ■ 

P t o p o s x t i o LXXI I. 

■ 

Ordinatx AE, BO afymptoto uni Cl funt Tai. 
intcr fc m raiiorte r&fprbca ibfcfftatum, fi- XIV. 
ve AE cft ad BO, ut OC ad EC. 

DU&is ordlnatis AL, B H afymptoto alteri 
GF, Jungatur AB, qu« offymprotos fccec * . 
in S & V . Quomatn funt (* )' xquales BS, <«> f» 
AV, atque adcd criam AS> BV, eric A S ad 
S B, ut B V ad V A . Sctf propter parallelas 
AE, BO , eft (*) AS ad Sfl, ut AE ad <*) per 
BO, & 06 parallelas AL> BWf, eft (r) BV Hfi^ 
ad VA, ut BH ad AL: ergo etiam AE crit V/j W 
ad BO, tit BH ad AL. Sqnc vcro (d) xqua- 

|C O R O L L A R I \7 M £ 

Cctm AE fit ad BO (*), ut OC ad E C, ^Oiw 
redtangulom tx AE m EG xqua&imr (/) 
icttanguto €x BO in OC; fr&.u. 
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CoROLLARIUM II. 

r ^ p »r Ouia AE eft ad BOf^), ut OC ad EC, 
hancpr. parallclogramma ALCE , BHCO circa 
arqualcs angulos E & O Inbeburtt latera reci* 

(i)per proce P l 'opo r tionalia, idcoquc (b} mutuoarqua- 
fr. 14.1.5. bunrur. 

COROLLARIUM III. 

Igirur jun&is CA, CB, fc#or hypcrboK- 
cus A C B K arquabirur fpatio A E O B K . Nam 
quia parallelogrammum ALCE aequale eft 
fOper(r) altcri BHCO, ctiam triangulum AC E 
C0 (7)'p ^ «quabitur altcri BCO 5 ufldc utrinquc 
pr.^^ablaro triangulo CRE, rcliquum triangulum 
ACR aequale erit reliquo trapczio B R E O , 
quibus fi addatur fpatium ARBK> fedtor hy- 
perbolicus A C B K flet ccqualis fpatio AEOBK . 

/ - Propositio LXXIIL ; 

* r « 

Tab. >fl afymptoto una CI hyperbolx LKM fu- 
XIV. mantur trcs abfciflx continue proportionalcs 
H Z . S . CE, CO, CV, dudifquc ex E, O, V 
cidcm afymptoto ordinatis EA, OK, VB, 
alteri quoque afymptoto ordinentur BH, 
KR, AG prioribiis occurrentesin P 4 K, T; 
jundte CP, PK, KT crunr pofnx in dirc- 
chim, ftu rccla erit linca CPKT. 

• " • * .* 

• <*) vtrX} E & a C E eft (e ) ad CO, ut cadem CO 
fcyp. IV ad CV. 5ed CO cft ad CV, ut (/) 

c/)i*rBV ad KO, vel (g) ur CH ad CR; crgo 
& CE erit ad CO, ut CH adCR. Paral. 
&: 3 i 1.1 . lclogramma \ taque PHCE : , KRCO habenc 
latcra proportionalia circa .coramuncm angu- 
(fc) perlum C , idcoque fimtlia crunt, 6V (h) poiita 

• Tt.i4.r.<. c j rca candeIT| diagonalcrn . Scd eft CP diago- 

nalis parallelogrammi PHCE*, igiturCPK 
crit diagonalis altcrius KRCO , atquc adeo 

• - * 
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hxc linca redta erit . Rurfus CE eft (4) ad (*)p«r 
CO, ut eadenuCO ad CV. 5ed CE eft 
ad CO , ut KO ad AE, vel (c ) ut C R adpr. 7*. 
XTGy ergo & CR crit ad CG, ut GO ad C<>rf« 
CV , ideoquc parallelogramma KRCO , P W ,B 
TGCV cum habcanr latera circa commuoem v . i 
angulum C proportionalia , crunt fimilia / & 
pofita (d) circa cimdem diagonakm.. Vidhjuis U) ^ 
autem re&am CPK cffc diagonalem parallelo- pr . H .u. 
grammi KRCOs cr*o CPKT erit quoquc 
diagonahs altciius T G C V , ac proindc hxc 
lioea re&a crit. . T 

L B M M A» 

In quovis parallelogrammo ABDE diago Tab** 
nales AD , BE mutuo fe bifccant in pun&o XIV. 
concurfus C . f*&>4* 

Quia funt parallelx AB , ED > angulus ... 
ABt (e) requabitur DEC . Simili modo p /<>Pf 
oftendam , angulum BAC «sequalera eflc alto 
ri CDEj crgo cum reliquus. BC A aequetur 
(/) reliquo DCE, rriangulum ACB critj££f 
(i) fimile ECDi unde ut ABadED, mQiit (g) ^ 
' AC ad CD, & BC adCE. Sunt vero *qua* w> 4. 1. *• 
lcs (h) AB, ED *, ergo etiam aequabuntut (*) pcr 
AC, CD , ncc non BC, CE , quapto-**-' 4 - 1 - 1 - 
pter diagonales AD , BE mutuo fc bifcCant \ 
mpunaoC. 
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» > 

PftOPOSXTXO LXXIV, 

4 

Ta». Si Itt afymptoto una CI byperbolx LKM 
XIV. fumptis ttibas abfciffis CE, CO , CV ift 

continua proportionc , ducantur E A, OK, 

VB cidcm afymptoto ordinatx B fpatia 
. AEOK, KOVB, quac binis proximis ordt- 

natis, arcu, & afymptoto contincntur , cruat 

acqualia inter fe. 

* * • 

EAdcm pofita conftru&ione qu* in ptmee^ 
dcnti propofitione , ducantur CA, CB, 
dc jungatur A B , qu c occurrat ipfi K T in S • 
(*)prQuU re&a (*) clt linea CPKT, crit PT 
pr. 7h diagonalis parallclogrammi TAPB > qucc pro- ! 

(*;perinde etiam bifecabit (b) aliam diagonalem 
Jg£ WP*AB ia S s ideoque SC, quae jungit punftum 
(V) pcrS Oim centro C, diamecer effc (c) deber, cui 
«pr.>. pr. ordinabuntur lineg rcdx omnts , parallelsc 
♦ 7 * ipfi AB , 6c terminata utrinque ab arcu bf* 

pcrbolae AKB; undc fegmentum KSA aequs* I 
(4) pcroitur (d) alteri KSB . ^Scd ctiam triangulunl 
cor.pr.tf. ACS «quale cft (e) altcri SCB, cum amb* 
Li^fljfiwt alta , & habeant arquaks bafcs AS, 
' *'$Bi ergo & fedtor rcliquus ACK aequalis 
crit fe&ori reliquo B C K . Atqui fedfcor hyper- 
( /) pcr bolicus A C K aequaKs eft (f) fpatio AEOK» 

cor.3 v pr. & f eftor pariter fiCK / pat i 0 K OVBj Ctv 

7 ' go & fpatium A E O K «quabitur fpario 
KOVB. 
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COROLLARIUH 1« 

Quare fi ex centto £ cujufvis hyperbplsc Tai. 
EIS fumantur in afymptoto uha C V abfciffx XIV. 

CA, CB,CL, CD, Cyin cptuinua pro- 
portione crefcentes , dxxGtxs ^I» BM, LK, 
DN, HO cidcm afyjnptoto ordinatis , corre- 
fpondentia fpatia IABM, MBLK, KLDN, 

N DHO crunt aequalia (a) intcr fe. («) p«r 

COROLLARIUM IL **** 

Cum crgo in afymptoto una C V utpqtc in- 
fmita;<, poflfit proportio abfciffarum pcr quotvis 
terminos continuari , ctiam poterit aflignari 
fpatium hypeibolicum quantumvis multiplex al- 
terius cujufvis dati • Sic fi quajratur fpatiunr 
quod fit quadruplum dati I ABM , ratio CA 
ad C B continuanda eft pcr alios tres terminos 
CL, CD, CH, & tunc prodibit fpatium 
I A H O quadruplum (b) dati IABM. (Or« 

CoROLLARIUM III. COr. I. 

Igitur fpatium hyperbola & afymptoto com- 
prehenfum, cft maenitudinis infinitx , cum in 
co poffit fpatium (c) aliquod affignari , quod ( r )pt 
fit dati & firiitt altciius IABM quanturavis c <** *• 
multiplex, fivc illo infinite majus. 

COROLLARIUM IV." 

Quarc hyperbola E I S una ex logarithroicis 
curvis erit , in quibus nempc dux magnitudi- 
num fcries fibi inviccm rcfpondcntcs habcri pof- 
funt, quarum una procedit in geometrica, alia 
in arithmetica proportione • Si cnim in afym- 
ptoto una C V fumatur feries abfciffarum C A » 

CB, CL, CD &c crcfcentium in geomctri- 
ca proportionc, tunc hifce correfpondentia fpa- 
tia IABM, IALK, IADN &c. altcram 
dabunt feriemtcrminorum, crcfccntium in arith- 
inetica (d) proportione* undc hxc fpatia crunt (i)pci 
rotidem Logarithmi correfpondcntiura abfciffa- **' •• 

rum CB, CL, CD&c. 
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io8 De SectioHibus ConicisI 

C OROLLARI V M V. 

- Igitur fx C A habeatur vcluri umtas fivc ini- 
tiurn gcometriae progreffionis , reliquce nutem 
re&se CB, CL , CD &c. refcrant nuireros 
io, ioo, iooo, &c. crefcente* in geomctrica 
proportionc , tunc fpatium IABM erit loga- 
rithmus numeri 10 •, fpatium IALK logarith- 
mus numeri ioo*, fpatium IADN logarithiTius 
numeri iooo, & fic porro. Quia vero unitati 
C A nullum fpatium correfpondet , ejus logaritb- 
mus crit nullus fcu o . 
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